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INTRODUCTION
par
Th. LUCAS

=

Dans leur introduction a 'La logique des topos' (Journal of Symbolic Logic,
46, 1981, p. 6), Boileau et Joyal sont d'avis que 'toute une série de recher-
ches visent a4 rapprocher les méthodes suivantes :

(1) Mathématique intuitionmiste.

(2) Forcing de Cohen et Robinson.

(3) Logique algébrique.

(4) Géométrie algébrique.

(5) Géométrie différentielle et analytique.

(6) Topologie algébrique : cohomologie, homotopie.

(7) Théorie de Galois.
(...) La structure centrale qui joue le rdle d'élément provocateur et
unificateur est celle de topos'.

On peut dire aussi plus naivement que ce qui permet de rapprocher ces diverses
méthodes est la prise de conscience de la notion d'ensemble variable. Ainsi,
au modele statique de la logique classique constitué par un ensemble et
1'interprétation des symboles d'opération et de relation, s'oppose le modéle
de la logique intuitionniste, constitué par une famille de structures classi-
ques, famille indice par un ensemble pré-ordonné; 1'ensemble pré-ordonné est
le domaine de variation; la famille de structures est la 'structure variable'.
Dans la théorie des ensembles et dans la théorie des modéles, on décrit la
construction de forcing : partant d'une structure classique et d'un ensemble
pré-ordonné de 'conditions', on congoit ces conditions comme des contraintes
auxquelles le modeéle que 1'on veut obtenir devra obéir; ici encore, les
conditions donnent le domaine de variation et le modéle désiré s'obtient,
peut-on dire, par modifications successives du modeéle de dénart. En algébre
et en géométrie, les théorlmes de représentation sont fondamentaux; ici, c'est
le modele final qui est donné mais sa structure (au sens naif) est clarifiée

par le fait qu'il est représenté comme produit direct ou sous-produit direct



ii

de structures plus simples ou, plus généralement, comme sections globales
d'un faisceau de structurés "simples' sur un espace topologique; les ouverts
de 1'espace topologique constituent les moments de la décomposition, c'est
le domaine de variation; des structures simples & la structure a décomposer,
il y a toute une série de structures intermédiaires qui sont autant d'états

successifs de structures qui convergent vers la structure finale.

Le travail que J.L. Moens présente ici et qui a fait 1'objet d'exposés au
"Séminaire de logique formalisée'' de 1'Institut Sup€rieur de Philosophie de
1'UCL pendant 1'année académique 1980-1981 clarifie quelques-uns des liens
entre ces diverses notions.

Le domaine de variation est ici donné de fagon trés générale par un site
de Grothendieck et les faisceaux sur ce site sont les ensembles variables.
Sur un site donné, les faisceaux constituent un topos de Grothendieck, cas
particuliérement fondamental des topos €lémentaires Je Lawvere.

Le lecteur peu au courant de la théorie des catégories pourra s'y initier
en consultant par exemple MAC LANE S., "Categories for the working mathema-
tician', Springer-Verlag, New York, Heidelberg, Berlin, 1971 ou SCHUBERT H.,
"Kategorien I' et 'Kategorien II'", Springer-Verlag,Berlin, Heidelberg,

New York, 1970.
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