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Dans  un  l i v re  récen t ,  M ichaê l  Dummet t  i ns i s te  avec  fo rce

s u r  f  i m p o r t a n c e  q u e  r e v ê t  à  s e s  y e u x  1 a  p h i l o s o p h i e  i n t u i t i o n n i s t e

oes  mathémat iques .  r1  a f f i rme  t rès  ra i sonnab lement  que  1a  p ra t i que

m a t h é m a t i q u e  d e  l - , i n t u i t i o n n i s r i e e s t  é t r o i t e m e n t  I i é e  à  u n e  p h i l o s o -

Ph ie  des  mathémat iques  qu i  l a  mo t i ve .  i l , ao ins  ra i sonnab lement ,  i I

o p p o s e  d ' u n e  m a n i è r e  a b s t r a i t e  e t  s i m p l i f i é e  l a  p h i l o s o p h i e  i n t u i -

t i onn is t t rà  deux  au t res  g rands  couran ts  de  1a  ph i l osoph ie  des  mathé-

mat rques  -  ce l fes  dé r i van t  des  t ravaux  de  F reç  e t  de  H i lbe r t  -  en

v u e  d ' é t a b l i r  s a  s u p r é m a t i e  t o t a l _ e .  D ' a p r è s  r ] u m m e t t ,  é t a n t  d o n n é

l e s  é c h e c s  d e  c o n s t r u c t i o n  d ' u n  s y s t è m e  r o g i q u e  e n g l o b a n t  l e s  m a t h é -

m a t i q u e s  e t  d ' u n e  p r e u v e  f i n i t i s t e  d e  c o h é r e n c e ,  J - a  p h i l o s o p h i e

i n t u i t i - o n n i s t e e s t  " l - e  s e u l  s y s t è m e  u n i f i é  d e  1 ' a n c i e n n e  é p o q u e ,

quand  p lus ieu rs  ph i l osoph ies  mathémat iques  r i va les  é ta ien t  en  con-

f l i t ,  q u i  a  s u r v é c u  i n t a c t . . . ' ,  ( D u m m e t t ,  E T ,  p .  l ) .  E n c o r e  m o i n s

ra i sonnab l -emen t  ce t te  vas te  a f f i rma t ion ,  qu i  dé fo rme l - ' i dée  même

d 'une  ph i l osoph ie  des  mathémat iques  en  r -a  r i . an t  t rop  r i g idement  à

1 a  r é a 1 i - s a t i o n  d ' u n  p r o j e t  m a t h é m a t i - q u e  p r é c i s ,  s e m b l e  p o u s s e r

Dummet t  à  l i e r  ma lencon t reusement  l a  va leu r  des  mathémat iques  in -

t u i t i o n n i s t e s  à  l a  v i c t o i r e  d e  1 a  p h i l o s o p h i e  i n t u i t i o n n j - s t e  s u r  L e s

au t res  ph i l osoph ies  r i va les .  " s j -  j ama is  i r  (1 ,  i n tu i t i o rn i - s rne  pe rd

c e t t e  b a t a i l l e ,  l a  p r a t i q u e  m ê m e  d e s  m a t h é m a t , i q u e s  i n t u i t i o n n r s t e s

e t  l ' é t u d e  m é t a m a t h é m a t i q u e  d e s  s y s t è m e s  i n t u i t i - o n : , : s t e s  t o u t e s

l e s  d e u x ,  d e v i e n d r o n t  u n e  p e r t e  d e  t e m p s "  ( D u m m e t t ,  E r ,  p .  v i i i s ) .

v o i l à  q u i  e s t  é t o n n a n t  :  1 ' a p p o r t  c o n s t r u c t i v i s t e  e n  m a t h é m a t i o u e

dû  aux  mathémat i c iens  e t  l og l c iens  in tu i t i onn is tesdev ra l t  a l -o rs

ê t re  re je té  s i  j ama is  une  ph i l osoph ie  réa l i s te  des  mathémat iques

s ' a v é r a i t  p l u s  j u s t e  q u e  c e l ) - e  d e s  i n t u i t i o n n i - s t e s . M a i s  e s t - c e
q u e  I ' o n  n ' a  p a s  à  f a i r e  i c i  à  u n e  v u e  d e  l ' e s p r i t  ?  r l  e x i s t e

d e s  a f f i r m a t i o n s  q u i  e n s u r f a c e ,  p o u r  a i n s i  d i r e ,  s o n t  v r a i e s ,  m a i s

en  p r ( r fondeur  son t  fausses .  E1 les  annoncen t  une  vé r i t é  pa r t i e l l e

qu i  t rompe  pu isqu 'e l l -e  ne  d i t  pas  assez .  r r  en  va  a ins i  des  a f f i rma-
t i o n s  d e  D u m m e t t  t e l l e s  c e l l - e s - c i  :  , , . . .  1 e s  m a t h é m a t i q u e s  i n t u i -
t i - o n n i s t e s s o n t  v a i n e s  e n  d e h o r s  d e  r a  m o t i v a t i o n  p h i l o s o p h i q u e  q u i
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I e s  s o u s - t e n d . . .  L e s  m a t h é m a t i q u e s  i - n t u i t i o n n i s t e s  n e  p e u v e n t  ê t r e

j u s t i f i é e s  p a r  l e u r  s e u l  i n t é r ê t  m a t h é m a t i q u e  ' ( D u m m e t t ,  E I ,  p .

v i . i i  )  .

A u  c o n t r a i " t ,  o n  p e u t  p e n s e r  q u e  l ' i n t é r ê t  p r l n c i p a l  d e

f  i n tu i t i onn isne  es t  en  que lque  so r te  ma thémat i -que .  Je  d i s  en

que lque  so r te  ca r  i 1  es t  év j -den t  qu ' i l  y  a  un  rappor t  o rgan ique

en t re  l a  ph i l osoph ie  des  mathémat iques  e t  1a  p ra t i que  mathémat ique .

f t l a i s  ce  rappor t  n 'es t  n i  f o rcément  assumé consc iemment  pa r  fes

m a t h é m a t i c i e n s ,  n i  t r a n s p a r e n t .  L a  p h i l o s o p h i e  i n t u i t i o n n i s t e d e s

mathémat iques  n 'es t  pas  cons t i t uée  en  un  sys tème par fa i temen t

d é f i n i  e t  s t a t l q u e .  E l I e  e s t  c o m p o s é e  d ' u n  n o m b r e  d ' é f é m e n t s  f o n -

damentaux  p lus  ou  mo ins  ha rmon ieusement  i n tég rés  en  un  tou t .  Dès

Io rs  i l  f au t  exami -ne r  Ie  rappor t  en t re  1a  p ra t i que  mathémat ique

e t  chacun  des  é lémen ts ,  e t  non  pas  d 'un  tou t  ma1  dé f in i  e t  i nd i - f -

f é r e n c i é ,  d r u n e  p h i l o s o p h i e  é v o l u t i v e .  O n  n e  p e u t  p a s  s u p p o s e r

s a n s  d é m o n s t r a t i o n  q u e  l a  p r a t i q u e  m a t h é m a t i q u e  i n t u i t i o n r r i s t e

dér i ve  C 'une  man ià re  éga lement  subs tan t ie l -1e  de  chaque  é1ément

q u i  a i t  p u  s e  p r é s e n t e r  à  u n  m o m e n t  o u  l ' E u t r e .  I f  s e  p e u t  q u e

l - e s  é l é m e n t s  f a c t i c e s  s ' a c c o l - e n t  à  d ' a u t r e s  é l é m e n t s  r é e l s  e t

q u ' i l  f a i l - l c F a i r e  1 a  p a r t  d e s  c h o s e s .  M a i s  q u ' e s t - c e  e x a c t e m e n t  q u e

l a  p h i l o s o o h i e  i n t u i t i o n r r i s t e d o n t  i I  e s t  i c i  q u e s t i o n  ?  C e I a  s e

d i s c u t e  s a n s  d o u t e ,  m a i s  c e  q u i  e s t  i n d i s c u t a b l e  c ' e s t  q u e  l e  f o n -

d a t e u r  d e  c e t t e  p h i l o s o p h i e  ( e t  s a  p r a t i q u e  m a t h é m a t i q u e l  e s t

L . E . J .  B r o u w e r .  C ' e s t  a v a n t  t o u t  s a  p h i l o s o p h i e  q u ' i l  f a u t  v c l r ,

e t  q u a n d  o n  p a r l e  d ' u n  s y s t è m e  u n i f i é  d e  1 ' é p o q u e  d e  g r a n d e s  é c c l e s

d e  l a  p h i l o s o p h i e  d e s  m a t h é m a t i q u e s ,  c ' e s t  d e  s o n  s y s t è m e  q u e  ] ' o - r

Par le .

Les  p rémisses

En  1905  à  1 'âge  de  24  ans  Brouwer  réd igea  un  tex te  j -n t i t u ié

" L i f e ,  A r t  A n d  M y s t i c i s m " ,  Q u i  é c l a i r e  b i e n  l e s  p r é m i s s e s  d e  s a

p h i l o s o p h i - e .  A  1 ' o r i g i n e  1 ' ê t r e  h u m a i n  v i v a i t  i s o l é ,  i n s o u c i a n t  d ' a u -

t r u i  e t  d u  m o n d e  q u i  s ' o p p o s a i e n t  t o u s  l e s  d e u x  à  1 u i .  I n t e r v i e n t

la  chu te  ;  l es  con tac ts  avec  1es  au t res  ;  l a  t r i s tesse  e t  fa

m i s è r e .  1 1  f a u t  a l o r s ,  d i t  B r o u w e r ,  o p é r e r  u n  r e t o u r  a u  S o i '

s e u l e  p r o t e c t i o n  p o s s i b l e  c c n t r e  " c e  t r i s t e  m o n d e "  q u e  1 e  S o i

" J i b r e  e t  i t t u m i n é "  r e c o n n a î t ,  d u  r e s t e '  c o m m e  é t a n t  " u n e  r é a L i t é
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q u i  n ' e s t  p l u s  c o m p l è t e m e n t  d i s t i n c t e  d u  s o i ,  m a i s  d i r i g é e  a u
d e d a n s  d u  s o i  e t  a v e c  l e  s o i "  ( L A M ,  p .  z ) ,  L e  r e t o u r  a u  s o i  o f f r e
1e  g rand  avan tage  de  tou t  rna î t r i se r ,  ca r  i l  s ' ag i t  ap rès  tou t  de
sc i -même.  "Ayan t  con temp lé  ra  t r i s tesse  de  ce  monde ,  regarde  en
t o i - m ê m e .  E n  t o i  i l  y  a  c o n s c i e n c e .  . .  l e  c o n t e n u  d e  t a  c o n s c i e n c e . . .
es t  en  g rande  pa r t i e  dé te rm iné  pa r  tes  humeurs  e t  ce l res -c i  son t
e n  t o n  p o u v o i r ' ,  [ t n u ,  p .  f s ) .

L a  c h u t e  d e  r - ' ê t r e  h u m a i n  f u t  c a u s é e  p a r  r - ' r n t e l f e c t .
[ - ' r n t e ] - l e c t  e t  s a  p r o d u c t i o n ,  r e  s a v o i - r  r a t i o n n e l  ,  n o u s  j o u e n t  r e
mauva is  tou r  de  nous  d i s tancer  de  nous -mêmes .  "Dans  la  sc ience  tou t
c e  q u i  e s t  p e r ç u  e s t  p l a c é  e n  d e h o r s  d u  s o i ,  d a n s  u n  m o n d e  d e
p e r c e p t i o n  i n d é p e n d e n t  d u  s o i  ;  r e  l i e n  a v e c  1 e  s o i ,  s a  s e u l e
s o u r c e  e t  g u i d e ,  e s t  r o m p u ' .  E n s u i t e  e l l e  c o n s t r u i t  u n  s u b s t r a -
tum mathémat i co - log ique  qu i  es t  comp lè tement  é t ranger  à  l a  v ie ,
u n e  i 1 1 u s i o n ,  q u i  a g l t  d a n s  l a  v i e  c o m m e  u n e  t o u r  d e  B a b e l  a v e c
s a  c o n f u s i o n  d e  l a n g u e s ' r  ( t R l r ,  p .  ? ) .  L a n g a g e  e t  l o g i q u e ,  v é h i c u l e s
du  savo i r  ra t i -onne l - ,  ne  mér l ten t  pas  no t re  con f iance .  La  commun i -
ca t ion  pa r  l angage  es t  imposs lb le ,  l a  l og ique  ne  peu t  nous  se rv i_ r
d e  g u i d e .  N ' a y a n t  d e  r é a l i t é  q u e  p a r  r a p p o r t  à  l a  v i e  e t  l , a c t i v i t é
d u  s o i - ,  c o u p é s  d e  c e l u i - c i  i l s  d e v i e n n e n t  r i g i d e s  e t  i n a d é q u a t s  :

" L e  r a n g a g e  e n  s o i  n ' a  p a s  d e  s i g n i f i c a t i o n  L a  l o g i q u e  e s t  r a
v ie  du  ce rveau  huma in  ;  e11e  peu t  accompagner  l a  v ie  en  dehors  de
ce lu i - c i ,  e11e  ne  peu t  j ama ls  se rv i r  de  gu i -de  en  ve r tu  de  ses
s e u l s  p o u v o i _ r s ' ,  ( L n M ,  p .  6 J .

1 1  n e  f a u t  p a s  a v o i - r  d ' i l r u s i o n ,  n o u s  d i t  B r o u w e r ,  s u r  l e s
p o s s i - b i l i t é s  d e  c h a n g e r  l e  m o n d e  v e r s  u n  m i e u x .  L a  s c i e n c e  o u
d ' a u t r e s  f o r m e s  d e  s a v o i r  p l u s  o u  m o i n s  r a t i o n n e r - s  c o m m e  l , a r t  e t
1a  re t i g ion  peuven t  nous  rense igner  su r  ce  que  Brouwer  appe f re

la  vé r i t é  rmmanen te ,  à  savo i - r ,  f  impesse  dans  laque l le  l _e  t r i s te
m o n d e  s e  t r o u v e :  " . . .  l a  b ê t i - s e  e t  f  i n j u s t i c e  s o n t  e s s e n t i e r l e s
à  la  soc ié té  huma ine ;  en  e f fe t ,  s i  l a  soc j -é té  huma ine  é ta i - t  me i l l eu re ,
é ta i t  gouvernée  pa r  l - ramour  e t  ra  f ra te rn i té ,  i r -  n , y  au ra i t  pas

d e  r a i s o n  à  s o n  e x i s t e n c e ,  e r l e  n ' e x i s t e r a i t  s i m p l e m e n t  p a s
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C e u x  q u i  s o n t  l i b r e s  v o l e n t  l e u r  p r o c h a i n  c o m m e  u n e  h a l - l , u c i n a t i - o n . . .

Non ,  l e  monde  ne  peu t  ê t re  t rans fo rmé de  man iè re  à  appor te r  Ie

b i e n  à  l r h o m m e ' r ( t n f r | ,  p .  S ) .  L a  V é r i t é  I m m a n e n t e ,  a c c e s s l b l e  p a r

l e  s a v o i r  r a t i o n n e l ,  p e u t  o u v r i r  n o s  y e u x  à  1 a  p o s s i b i l i t é  d , u n e

Vér i té  p lus  é levée  ma is  e l l e  ne  peu t  nous  l i bé re r  des  "cha înes

i r re l i g ieuses  (s in fu l )  ae  ta  sc ience ,  de  ra  fo i  dans  la  réa r l t é  e t

d e  1 a  p e n s é e  l o g i q u e , '  ( U n f a ,  p .  S J .

N o n ,  i l  n r y  a  q u ' u n e  s o l u t i o n ,  c ' e s t  d e  q u i t t e r  l - e  m o n d e

e t  d r o p é r e r  1 e  r e p l i  e n  S o i .  U n e  v é r i t é  p l u s  é l e v é e  q u e  1 a  V é r i t é

Immanen te  peu t  nous  fa i re  en t revo i r  no t re  sa lu t .  11  s 'ag i t  de

la  Vér i té  T ranscendan te  qu i  es t  dé f in ie  comme "1 'Au to - ré f l ex ion

é te rne l l emen t  émanan t  e t  se  réso rban t '  ( r -nu .  p .  B ) .  La  Vér i té

T ranscenCan te  nous  p lace  au  p lan  de  }a  sagesse  qu i  e f face  Ia

d is tance  en t re  l e  So i  e t  1e  no r r -So i  e t  qu i  p rocu re  la  V ie

L ibé rée .  La  sagesse  r : s t  au -de l -à  de  1a  sc ience  e t  de  1a  log ique .

E l 1 e  s e u l e  e s t  r e l i g i e u s e ,  t o u t  ] e  r e s t e ,  y  c o m p r i s  l a  r e l i ; i o n

I e n t e n d e z  1 a  t h é o l o g i e  s p é c u ] a t i v e )  ,  e s t  i r r e l i g l e u s e  ( s i n f u l ) .

D a n s  c e s  r é f l e x i o n s . s u r  l a  v i e ,  I ' a r t  e t  1 e  m y s t i c i s m e ,  o n

vo i t  se  dess ine r  pLus  ou  mo ins  c la i remen t  l es  t ro i s  t ra i t s  fonda-

men taux  de  1a  ph i l osoph ie  i n tu i t i onn is te  fondée  pa r  B rouwer  :

t )  t ' i d é a l i s m e  s u b j e c t i f  d u  t y p e  s o l i p s i s t e ,  Z )  l e  r e d u c t i o n n j . s m e

pos i t i v j - s t i que  e t  3J  Ie  cons t ruc t i - v i sme.  Le  monde  en  dehors  de  mon

ego  es t  méchan t  e t  aggress i f ;  i l  m 'échappe .  Le  so i  es t  une  fo r te resse

iso lée  e t  ce la  vau t  m ieux  ca r  i l  con t rô Ie  a lo rs  tou t .  Dès  lo rs

i I  i m p o r t e  d e  r é d u i r e  à  m o i  c e  q u i  e s t  e n  d e h o r s  d e  m o i ,  I e  m o n d e ,

l r a u t r u i ,  l e  l a n g a g e ,  I a  l o g i q u e ,  1 a  s c i e n c e .  L e  S o i - f o r t e r e s s e

n e  d é p e n d  d e  e t  n ' e s t  r e s p o n s a b l e  d e v a n t  p e r s o n n e .  L a  s o c i é t é

es t  i n jus te  ;  mes  semb l -ab les  son t  des  ha l - l -uc ina t ions .  Tou t ,

monde  maté r ie l  e t  au t ru i ,  do i t  ê t re  ramené  à  mo i .  Ce  oue  je

cons t ru : i  s  en  mo i ,  i e  l e  con t rô le  imméd ia tement  e t  b ta rement  ;  i l

es t  abso lument  sû r .  Ce  qu i  va  au -deLà  de  mes  cons t ruc t i ons  ne

I ' e s t  p l u s .  " L e s  m a n i f e s t a t i o n s  d u  S o i  d a n s  l e s  l i m i t e s  e t  f o r m e s

par t i cu l i è res  de  ce t te  v ie  son t  des  i r rup t ions  de  Ia  Vér i té "

( U U ,  p . ' ? ) .  M o i  j e  c r é e ,  j e  c o n t r ô l e  ;  I e  r e s t e  n ' a  p l u s  a u c u n e

p r i s e  s u r  m o i .
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P h i l o s o p h i e  g é n é r a l e

S i  ma in tenan t  on  demande  à  quo i  ce la  peu t  se rv i r  de  se  donner
b e a u c o u p  d e  m a l  p o u r  d é v e J - o p p e r  l e  s a v o i r  r a t i o n n e l  ,  c o m m e  1 , a
f a i t  B r o u w e r  p o u r  l e s  m a t h é m a t i q u e s ,  I a  r é p o n s e  n ' e s t  p a s  c l a i r e .
P o u r q u o i  n e  p a s  s e  c o n s a c r e r  u n i q u e m e n t  à  l a  s a g e s s e  s i , , l - a  p e n s é e

s c i e n t i f i q u e "  n r e s t  r i e n  d ' a u t r e  q u ' u n e  f i x a t i o n  d e  l a  v o l o n t é
à  I ' i n t é r i e u r  d e s  l - i m i - t e s  d e  l - a  t ê t e  h u m a i n e ,  u n e  v é r i t é  s c i e n t j - f i  -
q u e  [ n ' e s t ]  r i e n  d ' a u t r e  q u ' u n  e n g o u e m e n t ,  u n  d é s i r  r i m i t é  à
1  I  esp r i t  hu rna in "  ( tn l , l ,  p .  4  )  .  peu t -ê t re  en  pa r t i e  pa rce  que  s i
I ' on  es t  condamné à  passer  pa r  ce  t r i s te  monde  au tan t  vau t  fa i re
ce  qu i  nous  rap : r roche  Ie  p lus  de  la  vé r i t é  T ranscendan te  e t  de  la
V i e  L i b é r é e .  S a n s  d o u t e ,  B r o u w e r ,  n e  v o y a i t - i ]  p a s  l a  p r a t i q u e

d e  l - a  v é r i t é  r m m a n e n t e  c o m m e  u n e  p r o p é d e u t i q u e  n é c e s s a i r e  à  l ' é t a p e
suprême.  Peu t -ê t re  auss i  pa r t i e l l emen t  pa rce  que .  en  bonne
l o g i q u e  s c h o p e n h a u e r i e n n e ,  I ' r n t e l - l - e c t  é t a n t  n é f a s t e ,  l e  s o i  e s t
c o n Ç u  s o m m e  v o l o n t é .  E n  m a t h é m a t i q u e s  d u  m o i n s ,  d i s c i p r i n e  à  l _ a -
q u e l l e  B r o u w e r  s e  c o n s a c r a ,  l a  v o l o n t é  c r é e  l i b r e m e n t  p a r  d e s
cons t ruc t i ons  men ta les  fe  savo l r  ra t i onne l -  qu i  es t  a i_ns i  dominé
p a r  l a  V o ] o n t é .  r l -  e s t  p o s s i b l e  q u , a u x  y e u x  d e  B r o u w e r .  c ' e s t  d o n c
ce t te  domina t ion  de  la  Vo lon té  qu i -  rend  les  mathémat iques  d ignes ,
avan t  tou te  au t re  ac t i v i t é  consc ien te ,  de  no t re  a t ten t ion .  En  tou t
cas  i l -  p lace  Les  mathÉmat iques  au  cen t re  de  tou te  pensée  comme
l r u n i q u e  s o u r c e  d u  s a v o i r  a . p r i o r i  e t  d o n c  l i b é r é  d u  p o i d s  d é f o r -
man t  du  monde  p ragmat ioue .

Dans  son  tex te  de  r9o5  g rouwer  ava i t  éc r i t  :  "A  o résenr
tu  reconna î t ras  ta  L i -b re  vo lon té ,  dans  la  mesure  où  e l l -e  es t  l i - b re
oe  se  re t i re r  du  monde  de  1a  causa l i t é  e t  de  res te r  ensu i te  l i b re ,

ob tenan t  seu lement  a lo rs  une  D i rec t i on  dé f in ie  qu 'e r1e  su iv ra  l _ i -
b r e m e n t  e t  d ' u n e  m a n i è r e  r é v e r s i b l e  ( L n u ,  p .  z l .  p l u s  t a r d  d a n s
une  con fé rence  donnée  en  rg28  iL  i ns i s te ra  su r  l e  rô le  p r i -mord ia l
q u e  j o u e  " I a  V o l o n t é  à  } a  v i e "  d a n s  l e  d é v e l o p p e m e n t  d e  r a
c o n s c i e n c e  ( t r l w s ,  p .  4 r ? ) .  D a n s  c e  t e x t e  i l  s e m b r - e  i n d i q u e r  r a
dépendance  de  tou te  ac t i v i t é  ra t i onner le  de  ra  vo ron té ,  ca r  i 1
en  fa i t  dépendre  les  "p r inc ipa les  fonc t ions  de  I ' ac t i v i - t é  des
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h o m m e s " ,  à  s a v o i r ,  l e s  m a t h é m a t i q u e s ,  l a  s c i e n c e ,  e t  1 e  l a n g a g e .

se lon  1u i  ces  t ro i s  ac t i v i t és  p r inc ipa les  des  hommes  dé r i ven t  de

t ro i s  fo rmes  opéra t ionne l les  de  ce t te  Vo lon té  :  I ' a t ten t ion

m a t h é m a t i q u e ,  I ' a b s t r a c t i o n  m a t h é m a t i q u e  e t  f  i m p o s l t i - o n  d e  l - a

v o l o n t é  p a r  I a  p a r o l e .  0 n  1 e  v o i t ,  I ' a c t i v i t é  h u m a i n e  e s t  c o n ç u e

c o m m e  e s s e n t i e l l e m e n t  c o n s c i e n t e  e t  s u b j u g u é e à  1 a  v o l o n t é .  L a

Fh i losoph ie  i déa l - i s te  de  Brouwer  es t  axée  su r  l e  so i  consc ien t ,

d o n t  1 ' a t t r i - b u t  p r i n c i p a l  s e m b r e  ê t r e  r a  V o l o n t é ,  e t  s o n  d é v e l o p -
pement .

Dans  une  bommun ica t ion  de  rg48  Brouwer  donna  une  p résen-

ta t i on  g loba le  de  sa  ph i l osoph ie  généra le .  ce t te  commun ica t ion ,

r n t i t u l é e  " C o n s c i o u s n e s s ,  P h i l o s o p h y  a n d  L l a t h e m a t i c s , , ,  e x p l i q u e

1 ' o n t o g é n è s e  d e  l a  C o n s c i e n c e  q u i ,  d ' a p r è s  B r u u w e r  c o n s i s t e  e n  t r o j - s
phases  ou  n i veaux  de  déve l -oppement  :  1a  phase  na ïve ,  Ia  phase  cau-

s a l e  e t  l a  p h a s e  s o c i a l e .  c e t t e  é v o l u t i o n  o n t o l o g i q u e  m è n e  l a

t o n s c i e n c e  d e  s a  " d e m e u r e  1 a  p l u s  p r o f o n d e ' ,  ( d e e p e s t  h o m e ] ,  e t
pour ra i t -on  d i re  1a  p lus  i so lée ,  au  "monde  ex té r ieu r "  de  coopé-

r a t i o n  e t  d ' e n t e n d e m e n t  m u t u e l  e n t r e  " n o u s " .  0 n  d o i t  c e p e n d a n t

r to te r  qu 'à  pe i -ne  Brouwer  a - t - i l  annoncé  ce  voyage  de la  consc ience

Q u € ,  f i d è I e  à  s o n  a t t i t u d e  s o l i p s i s t i q u e ,  I ' i r r é a l i t é  d u  t e r m e

de  ce  voyage  es t  rappe lée  :  "Ce t te  exp l i _ca t ion  {des  phases  de  Ia

C o n s c l e n c e J  n ' i m p l i q u e  p a s  u n  e n t e n d e m e n t  m u t u e l  e t  p o u r r a i t  d ' u n

c e r t a i n  p o i n t  d e  v u e  r e s t e r  u n  m o n o l o g u e "  ( C e U ,  p .  4 8 0 J .

A v a n t  q u e  n e  s ' e n c l e n c h e  l e  p r o c e s s u s  d u  d é v e l o p p e m e n t ,  1 a

Consc ience ,  comfo r tab lemen t  1ogée  dans  sa  demeure  p ro fonde ,  es t

c lans  un  é ta t  t ranqu i l l e  de  pass iv i té  en  dehors  de  tou te  a t t i t ude

d r a t t e n t l o n ,  E } 1 e  " s e m b l e  o s c i l l - e r  l e n t e m e n t ,  s a n s  v o l o n t é  e t  d ' u n e

m a n i è r e  r é v e r s i b l e  e n t r e  i m m o b i l i t é  e t  s e n s a t i o n "  i r U i O l .  I l -

semb le  que  ce t  é ta t  de  g râce  e t  de  t ranqu i l i - t é  j - sc lée  es t  l a  seu le

a t t i t ude  v ra imen t  re l i g ieuse .

La  Consc ience  qu i t t e  son  se i -n  on to log ique  en  adop tan t  une

a t t i t ude  d 'a t ten t ion  v i s -à -v i s  des  sensa t ions  qu i -  l - u i  v iennen t ,
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Dnns  1e  monde- rêve  du  dépar t  su rg i t  un  monde  p ragmat ique ,  pour

e m p l o y e r  u n e  t e r m i n o l o g i e  u t i l i s é e  a i l l e u r s  p a r  B r o u w e r  I o r ) ,
au  moyen  d 'un  phénomène  de  d i sce rnement .  ce  phénomène  in i t i _a l_  es t
t e m p o r e l  ,  c a r  i 1  s t a g i t  d e  1 a  f i - x a t i , r r n  r l c  - l - t , 1 t r ; r : r r i : r  , r t  : i r . t r .  r l . r i J

sensa t ion  qu i  passe  c t  qu i  cède  l -a  p lace  à  une  au t re  de  te l l e  man i -
è re  que  ]a  p remiè re  es t  re tenue  pa r  l a  consc ience  comme passée .

c ' e s t  g r â c e  à  u n  t e 1  " d é p r a c e m e n t  d u  t e m p s " ( m o v e  o f  t i m e )  q u e  1 a
consc ience  dev ien t  esp r i t r  eua  la  phase  na ive  es t  engagée .  Du
c o u p  1 " ' É g o Ï c i t é " ,  c ' e s t - à - d i r e ,  I a  n a t u r e  s u b j e c t i v e  d e  l , o b j e t
es t  pe rdue ,  e t  ce  de rn ie r  dev ien t  é t ranger  à  mo i  e t  j e  peux  dès
Lors  1e  dés i re r  ou  I ' app réhender .  ce  phénomène  de  d i - sce rnement
peu t  auss j -  ê t re  un  phénomène  de  "deux - i t é "  ( two-1 ty )  ré i té rab1e
à  vo lon té  qu i  es t  à  l a  base  de  ra  pensée  mathémat ique  e t  pa r  con -
s é q u e n t  d e  t o u t e  p e n s é e  s c i e n t i f i q u e .  L a  r é i t é r a t l o n  c o n d u i t  à
f  i dée  de  nombre ,  s i  e l l e  ne  t i en t  aucun  compte  quaL i ta t i f  des
s e n s a t i o n s ,  e t  s i n o n  à  f  i d é e  d e  s é q u e n c e  o u  c o m p l e x e  t e m p o r e l
o e  s e n s a t i o n s ,  c ' e s t - à - d i - r e ,  d e s  s é q u e n c e s  c a u s a l e s  e t  r e s  o b j e t s .

La  phase  causa le  es t  r -e  fa i t  de  r - ' a t ten t ion  causa le  qu i

s r e x e r c e  s u r  1 e s  s é q u e n c e s  d é g a g é e s  d e  r a  " p l u r a L i t é  h é t é r o c l i t e , ,
des  sensa t ions .  on  iden t i f i e  une  séquence  des  sensa t ions  avec  une
au t re  fa i te  de  sensa t ions  semb lab ]es  e t  dans  même o rd re  tempore l  ;
ce  son t  des  comp lexes  l t é ra t i f s  de  sensa t ions .  "un  comp lexe  i t é -
ra t i f  de  sensa t ions ,  don t  l -es  é lémen ts  on t  un  o rd re  i nva r iab le
o e  s u c c e s s i o n  d a n s  1 e  t e m p s ,  t a n d i s  q u e  s i  u n  d e  s e s  é I é m e n t s  s e
produ i t ,  t ou t  l es  é1éments  subséquen ts  son t  censés  se  p rodu i re

éga lement  dans  le  bon  o rd re ,  es t  appe lé  une  séquence  causa le , '
( i u i o J .  D e s  o b j e t s ,  a u  s e n s  n o r m a r  d u  m o t ,  s o n t  r é d u i t  e n  f a i t
aux  comp lexes  de  sensa t ions  causées  pa r  ces  ob je ts ,  p lus  p réc i sé -

men t  l es  ob je ts  son t  des  séquences  causa les  qu i  on t  ta  p rop r ié té

su ivan te  :  I ' o rd re  tempore l  de  sensa t ions  es t  pe rmutab le .  pa rm i -

l es  ob je ts  composan t  1e  monde  ex té r ieu r  du  su je t  i 1  y  a  mon  co rps
e t  l e s  a u t r e s  c o r p s  s e m b l a b l e s ,  à  s a v o i r ,  d e s  i n d l v i d u s .

c ' e s t  p a r  1 e  b i a i - s  d e  r - ' a t t e n t i o n  c a u s a r e  q u e  n o u s
in te rvenons  dans  Le  monde  ex té r ieu r .  [ l on  a t ten t ion  é tan t  f i - xée  su r
une  séquence  causa le ,  i f  se  peu t  que  je  r1és i re  un  éLément  ou i  ne
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m r e s t  p a s  c o n a t i v e m e n t  d i s p o n i b l e  d a n s  I ' i m r c é d i a t ;  a l , o r s  j ' e f f e c t u e

l a  p r o d u c t i o n  d ' u n  é 1 é m e n t  a n t é r i e u r  d a n s  l a  s é q u e n c e  q u i  m , e s t  c o n a -
t i v e m e n t  d i s p o n i b l e ,  e t  q u i  s e r a  s u i v i  p l u s  t a r d  p a r  l ' é l é m e n t  d é s i r é .
c e l a  s ' a p p e 1 1 e  I ' a c t e  r u s é  [ c u n n l n g  a c t J ,  e t  g r â c e  à  ] - u i  j e  c r é e  , , u n e

s p h è r e  c a u s a r e  d ' i n f r u e n c e  q u e  d ' u n  c ô t é . . .  ( : " )  p r o t è g e  p a r  u n e
ac t l v i t é  des t ruc t i ve  de  choses  qu i -  menacen t  des  séquences  causa les
u t i l e s ,  e t  d e  l r a u t r e  c ô t é . . .  ( j ' ) é t e n o s  p a r  u n e  a c t l v i t é  d e  c o n s t r u c -
t i on  de  choses  capab les  de  nouver les  séquences  causares  u t i r -es , ,
( c e u ,  p .  4 8 t J .

1 1  e s t  é v j - d e n t  q u e  d a n s  m a  s p h è r e  c a u s a l e  d ' i n f l - u e n c e  s e  t r o u v e n t
d e s  i n d i v i d u s  e t  q u e  p a r . c o n s é q u e n t  j ' a g i s  c o n a t i v e m e n t  s u r  e u x .  D è s
l o r s  s t i n s t a l ] e  u n e  s o r t e  r l € l  r r r r r r ; r é r n t  i . . , - ,  r - . r . : i . r ' r - r  i . , , l i r r i d u s ,  e t  1 a
C o n s c i e n c e  p a s s e  à  l a  p h a s e  s o c i a l e  o ù  l e s  p r i n c i p a l e s  a c t i v l t é s  s o n t
l e  l a n g a g e  e t  l a  s c i e n c e .  L a  C o n s c i e n c e  p a s s e  d , a c t e s  c a u s a 1 s  i n d i v i -
d u e l s  a u x  s y s t è m e s  d e  p e n s é e  c a u s a l - s  q u i  s o u s - t e n d e n t  l e s  a c t e s  c o o p é  -

r a t i f s  c a u s a l s .  E n  p r e m i e r  l i e u  i r  s ' a g i t  d e  p e n s é e  s c i e n t l f i o u e  q u :

" d t u n e  m a n i è r e  é c o n o m e  e t  e f f i c a c e ,  c a t a l o g u e  l - e s  v a s t e s  g r o u p e s  d e
s é q u e n c e s  c a u s a l e s  c o o p é r a t i v e s "  ( c p l t ,  p .  4 F 2 . ) .  L a  p e n s é e  s c i e n t i f i q u é
es t  avan t  tou t  basée  su r  l es  ma thémat i -ques  qu i  son t  essen t ie l - l -emen t
u n e  m a n i è r e  d e  g é n é r a l i s e r  e t  u n i v e r s a l i s e r  l i b r e m e n t  d a n s  1 ' a b s t r a i t
des  g roupes  de  séquences  causa les  observées  e t  donc  f c rcément  t rès
l i m i t é e s .  r t  y  a  d o n c  s a v o i - r ,  m a i s  c ' e s t  u n  s a v o i r  s o r i t a i r e  e t  e n
f a i t  i n c o m m u n i c a b l e .  c a r  s ' i 1  y  a  u n e  p h a s e  s o c i - a l - e  d e  1 a  c o n s c i e n c e
e t  d u  l a n g a g e ,  c e l a  s e  m a n i f e s t e  u n i q u e m e n t  a u  n l v e a u  d e  I , i n t e r a c t i o n
d e  d i f f é r e n t e s  a c t i v i t é s  c o n a t i v e s  d e s  i n d i v i d u s  :  u n e  r e n . c o n t r e  p l u s
o u  m o i n s  h a r m o n i e u s e  d e s  v o l o n t é s  b r u t e s .  L ' o r g a n i s a t i o n  c o o p é r a t i v e
d ' u n e  g r o u p e  d ' i n d i v l d u s  c o n s i s t e  e n  u n  " t r e i - 1 l i s  m é t a l t i q u e  d e  t r a n s -
m i s s i o n  d e  v o l o n t é s "  { w i r e - n e t t i n g  o f  w i l L - t r a n s m i s s i o n )  ( i u l o ) .

B r o u w e r  n e  r e c o n n a î t  p a s  1 ' e x i s t e n c e  d ' u n e  p l u r a l i t é  d e  s u j e t s .  r 1
f l t y  a  p a s  d t a u t r e s  c o n s c i e n c e s ,  i l -  n ' y  a  p a s  n o n  p r u s  é c h a n g e  d e
p e n s é e .  " E n  d e h c r s  d e  1 ' â m e ,  t o u t  e x p o s é  s u r  l e  s e r s  e t  I ' e s s e n c e
d e  l - a  v i e  e s t  u n  m o n o l o g u e ,  e t  t o u t e  d i s c u s s l o n  s u r  1 ' e s p r i - t  p l u r a l i -
f i é  ( p l u r a l i f i e d ' )  e s t  u n  j e u  d e  d i a l e c t i q u e  d a n s  l , a r è n e  d e  l , h y p o -
t h è s e  c o l L e c t i v e  d ' u n  s u p e r - s u j e t  c o l l e c t i f  a p e r c e v a n t  u n  m o n d e  o b j e c -
t i f  q u i  e x i s t e  i n d é p e n d a m m e n t  d e s  s o i - d i s a n t  s u j e t s  h u m a i n s . . . , I c p M .

p .  4 B s ) .
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A y a n t  e s o u i s s é  l - e  d é v e l o p o e n n e n t  d e  l - a  C o n s c i e n c e ,  B r o u ' , r , e r  s e

d e m a n d e  t ' s i  e t  o ù ,  p e n d a n t  e t  a p r è s  c e t  e x o d e  d e  f  a  c o n s c i e n c e ,  l - a

b e a u t é ,  1 ' e n t e n d e m e n t  m u t u e l ,  1 a  s a g e s s e  e t  l a  v é r i t é  p e u v e n t  ê t r e

t r o u v é s "  ( C P M ,  p . 4 F 3 l .  N o u s  a v o n s  d 6 j à  v u  s u f f i s a m e n t  p o u r  s a v o i r

q u t i l -  n ' y  a  p a s  b e a u c o u o  r l ' e s p o i r  d a n s  c e s  d o m a i n e s .  L ' e n t e n d e m e n t

m u t u e l -  e s t  e x c l u ,  I a  v é r i t é  e s t  é c l a t é e ,  e t  l a  s a g e s s e  s e  t r o u v e

a u  b o u t  d ' u n  c h e m i n  d i f f i c i l e  d e  r e t r a i t e  e n  s o i .  " D a n s  l a  p e n s é e

e t  l - ' a c t i o n  c a u s a l e s  1 a  b e a u t é  n e  p e u t  g u è r e  ê t r e  t r o u v é e { ( i b i - d l ,

m ê m e  s i  u n  a s p e c t  l u d l q u e  p e u t  s ' y  i m ; - n i s c e r  e t  n c u s  ] i b é r e r  r n o m e n t a -

n é m e n t  d u  d é s i r  e t  d e  l a  c r a i n t e .  P l u s  i m p c r t a n t .  i r  y  a  " r , a  b e a u t é

c o n s t r u c t i o n n e l - 1 e " .  c e  n ' e s t  q u e  d a n s  l e s  m a t h é m a t i q u e s  q u ' e l - l - e

f l e u r i t  a b o n d a m m e n t . . .  f  i n t u i t i o n  d e  b a s e  d e s  m a t h é m a t i q u e s  e s t

L a i s s é e  à  u n  l i b r e  é p a n o u i s s e m e n t . . .  I q r i ' )  n ' e s t  p a s  e n c h a t n é  a u  m o n d e

e x t é r i e u r ,  e t  p a r  1 à  à  ] a  f i n i t u d e  e t  à  l a  r e s p o n s a b i l i t é ;  p a r  c o n s é -

q u e n t  s e s  h a r m o n i e s  i n t r o s p e c t i v e s  p e u v e n t  a t t e i n d r e  n ' i m o o r t e  q u e l

d e g r É  d e  r i c h e s s e  e t  d e  c l a r t é " ( C p t / ,  p .  4 F 4 I .

La  oh i l "osoph ie  de  Brouwer  ne  recè le  r l en  de  p ro fondément  o r ig i - -

n a f .  E l l - e  e s t  b a s é e ,  c o m m e  t o u t  b o n  i d é a l i s m e  s u b j e c t i f ,  s u r  u n e

c o n c e p t l o n  e m p i r i s t e  d e  l - a  p e r c e p t i o n  q u i  r e m o n t e  à  L o c k e  e t  à

B e r k e l e y .  L e  s u j e t  p e r c e v a n t  e s t  a s s a i l l i  d ' u n e  f o u l e  d é s o r d o n n é e

e t  d é s u n i e  d e  s e n s a t i o n s ,  u n e  " p l u r a l i t é  h é t é r o c 1 i t e "  c o m m e  d i s a i t

B r o u w e r ,  à  p a r t i r  d e  1 a q u e l l e  i l  f a u t  c o n s t r u i r e  r - a  r é a r i t é .  L e s

nar ' t i es  d i sna ra tes  de  ce  monde  pe rce r r tue l  son t  imréd ia temen t  données

a u  s u j e t  e t  p a r  c o n s é g u e n t  l - i b r e s  d ' i n c e r t i t u d e .  1 1  l e s  r a s s e m b l e

l tou r  c rée r  un  monde  tou t  en  se  1 {5_ i  gnan t  à  que lques  con t ra in tes  ma l

d é f i n i e s .  C a r ,  b i e n  q u e  c e l a  s o i _ t  p e u  c l a i r ,  ] a  C o n s c i e n c e ,  1 a

v o l - o n t é ,  é c h a p p e  p a r t i e J - l e m e n t  a u  s u j e t .  L e  m o n d e  e s t  t r i s t e  e t  m é -

c h a n t .  f 1  f a u t  " d é t r u i r e "  c e r t a i n s  é l - é m e n t s  d e s  s é q u e n c e s  c a u s a l e s ;

i l  f a u t  l u t t e r  p o u r  s u r v i v r e .  L e  s u j e t  n e  p e u t  s e  l i b é r e r  c o m p l è t e m e n t

d e  t o u t e  d é p e n d a n c e  e t  d e  t o u t e  r e s p o n s a b i l i t é  d a n s  c e  t r i s t e  m o n d e

q u t e n  s t i s o l a n t  s o r i p s i s t i q u e m e n t  d a n s  s e s  p r o p r e s  c o n s t r u c t i o n s  :

" . . .  i l -  s e  p e u t  q u e  l a  s a g e s s e  n o u s  i n v i t e  à  n c u s  t e n d r e  p a t i e m m e n t

v e r s  n o t r e  l i b é r a t i o n  r é v e r s i b l e  d e  l a  p a r t i c i p a t i o n  d a n s  1 e  c u m . n e r c e

c o o p é r a t i f  e t  d e s  r a p l o r t s  p r é s u p ' , o s a n t  u n e  p l u r a l i t é  d ' B s p r i t ' ,  ( c p i , r i  ,
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, ? .  4 A ? ) .  L a  s c i e n c e  e s t  p u r e m e n t  p r a g m a t i o u e .  e l l e  e s t  b a s é e  s u r  u n e

c o n c e p t i o n  H u m é e n n e  d e  l a  c a u s a r i t é  ;  e l l e  n ' e x p l i q u e  p a s ,

e l l e  p r é d i t .  C o m m e  d i t  H e y t i n g  e l l e  e s t  " u n e  a r m e  d a n s  l a  l u t t e

p o u r  l a  v i e ' ( H e y t i n g  ,  B ,  p .  3 f O ) .  L e  l a n g a g e  s e r t  p r i n c i p a l e m e n t

a u x  r n o n o l , o g u e s .  S e u I e s ' 1 e s  m a t h é m a t j - q u e s  e t  d a n s  u n  m o i n d r e  d e g r é ,  1 a

log ique  échappen t  que lque  peu  au  m iasme du  monde  p ragmat ique .  E l l es

o n t  I ' a s p e c t  d e s  j e u x  p o u r s u i v i s  e n  d e h o r s  d e  l a  c r a i n t e ,  f a  c o n t r a i n -

t e r  l e  d é s i r  e t  l - a  v o c a t i o n .  E l l e  n o u s  r a m è n e  v e r s  1 a  d e m e u r e  p r o f o n d e

de  la  Consc ience  e t  pa r  l -à  nous  rap i r rochen t  de  Ia  sagesse .  La  sc ience

es t  une  a rme dans  la  Lu t te  pour  l a  v i -e ;  l es  ma thémat j -ques  son t  un

re fuge  menan t  au  sa1u t .

P h i l o s p p h i e  d e s  m a t h é m a t i q u e s

E n  1 9 0 5 ,  n o u s  1 ' a v o n s  v u ,  B r o u w e r  p u b l i a  u n  t e x t e  d a n s  1 e q u e l

a p p a r a i s s e n t  L e s  p r é m i s s e s  d e  s a  p h i l o s o p h i e  g é n é r a 1 e .  E n  1 9 0 ? ,  i l

oub l - i a  sa  thèse  doc t r : ra le  su r  l es  fondements  des  mathémat iques  dans

laque l1e  appara Î t  1a  p remiè re  fo rmu l -a t i on  de  sa  ph i l osoph ie  des

m a t h é m a t i q u e s .  J e  v o u d r a i s  d ' a b o r d  a t t i r e r  1 ' a t t e n t i o n  s u r  1 e  p r - m i e r

c h a p i t r e ,  i n t i t u l é  " T h e  C o n s t r u c t i o n  o f  M a t h e m a t i c s " .  D a n s  c e  c h a p i t r e ,

B r o u w e r  e s q u i s s e  1 a  c o n s t r u c t i - o n  d e s  e n t i e r s ,  d e s  n o m b r e s  n é g a t i f , s ,

d e s  r a t i o m e l s  d e s  i r r a t i o n n e l s  e t  1 a  g é o m é t r i e  à  p a r t i r  d e s  " i n t u i -

t i o n s  d e  b a s e "  p o u r  a r r i v e r  à  u n e  c o n c l _ u s i o n  i n t i t u l é e , ' M a t h e m a t i c s

can  dea l -  w i th  no  o the r  ma t te r  than  tha t  wh ich  i t  has  i t se l f  cons t ruc -

t e d " ( F M ,  p .  5 1 ) .  V o i c i  c o m m e n t  B r o u w e r  c o n c l u t  s a  ( r e l c o n s t r u c t i o n

des  mathémat iques  :  "Dans  1es  pages  p récéden tes  on  a  mon t ré  comment

Ies  pa r t i es  fondamenta les  des  mathérna t iques  oeuven t  ê t re  cons t ru i tes

à  p a r t i r  d e s  u n i t é s  d e  p e r c e p t i o n  p a r  I a  s i m p l e  j u x t a p o s i t i - o n ,  1 a

c o n s t r u c t i o n  d e s  s é q u e n c e s  d u  t y p e ( ù ,  o u  
T ,  

o u  e n  c o n s t r u i s a n t  d e s

c o n t i n u s ,  t a n d i s  q u ' à  c h a q u e  é t a p e  d u  p r o c e s s u s  d e s  s y s t è m e s  c c m p l e t s

d é j à  c o n s t r u i t s  p e u v e n t  ê t r e  e m p l o y é s  c o m m e  d e s  n o u v e l l e s  u n i t é s .

D a n s  l e  t r o i s i è m e  c h a p - t r e ,  i 1  s e r a  e x p l i q u é  p o u r q u o i  a u c u n e  m a t h é -

m a t i q u e  n e  p e u t  e x i s t e r  q u i  n ' a  p a s  é t é  c o n s t r u i t e  i n t u i t i v e m e n t  d e

c e t t e  m a n i è r e ;  p o u r q u o i  p a r  c o n s é q u e n t  1 a  s e u l e  f o n d a t i o n  p o s s i b l e

des  mathémat i -ques  do i t  ê t re  recherchée  dans  une  te l l e  ccns t ruc t i on

s o u s  o b l i - g a t i o n  d ' o b s e r v e r  a t t e n t i v e m e n t  q u e l l e s  c o n s t r u c t i o n s  s o n t

a d n r i s e s  p a r  f  i n t u i t i - o n  e t  q u e l f e s  n e  l e  s o n t  p a s ;  e t  p o u r q u o i  t o u t e

a u t r e  t e n t a t i v e  d e  f o n c l e m e n t  e s t  v o u é e  à  1 ' é c h e c " ( F M ,  p .  5 1  s J .



L ' e s s e n t i e l  d e  l - a  p h i l c s o p h i - e  i n t u i t - i , n r f , i s t e e s t  I à .  U n  o b j e t

m a t h é m a t i q u e  n t e x i s t e  q u e  d a n s  1 a  m e s u r e  o ù  1 ' c n  l ' a  c o n s t r u i t ;  o n

n e  p e u t  p a r  c o n s é q u e n t  I ' o b t e n l r  p a r  1 ' a b s u r d e  o u  d ' a u t r e s  m é t h o d e s

p u r e m e n t  l o g i q u e s .  0 n  p a r t  d e l ' a b s o l u m e n t  c e r t a i n  :  m e s  r : e r c e p t i o n s

i n t u i t i v e s  i m m é d i a t e s  e t  t r a n s p a r e n t e s .  c h a q u e  é t a p e  e s t  s o u m i s e  à

r a  s u r v e i - 1 1 a n c e ,  i m m é d i a t e  e t  t r a n s p a r e n t e  e L l e  a u s s i ,  d e  m o n  i n -

t u i t i o n .  J e  c o n t r ô 1 e  d i r e c t e m e n t ,  j - n t u i t j - v e m e n t  t o u t .  c o m m e  L ' a  d i t

H e y t i n g t r .  .  .  u n e  c o n s c i e n c e  s c i e n t j _ f i q u e  t r a n q u i " l l e  s u f f i t .  .  .  "

[ i ,  p . 6 ) .  L e s  b o n n e s  m a t h é m a t i q u e s  s o n t  f o n d é e s  e n  l e s  f a i s a n t

c c r r e c t e m e n t .  c a r  o u i ,  i f  y  a  d e s  m a u v a i s e s  m a t h é m a t i q u e s ,  à  s a v o i r ,

c e l - l e s  o ù  s ' é l o i g n a n t  d e  f  i n t u i t i o n  o n  s e  l a i s s e  g u i d e r  à  t r a v e r s

ie  v ide  in te l l -ec tue l ,  pa r  des  p r inc ipes  log iques  re la t i f s  pour  a r r i ve r

=  u n e  d e s  c o n t r a d i c t i o n s  m a t h é m a t i q u e s  b i e n  c o n o u e s .  0 n  n e  p e u t  r i e n

t r o u v e r  d e  p l u s  f o n d a m e n t a l  à  ] a  p e n s é e  s c i e n t i f j - q u e  q u e  l e s  m a t h é m a -

t l o u e s .  P l u s  o u  m o i n s  e x p l i c i t e m e n t  l e s  é c r i t s  d e  B r o u w e r  f o n t  d é r i -

v e r  t o u t ,  e t  t r è s  e x p l l c i t e m e n t  l a  l o g i q u e ,  d t , s  m a t h é m a t i q u e s . 0 n  n e

: e u t  l e s  f o n d e r  s u r  a u t r e  c h o s e ;  e l 1 e s  f o n d e n t t o u t .

C e  n o y a u  d e  f a  p h i l o s o o h i e  i n t u i t i o n n r s t t .  l - a i s s e  o u v e r t  b l e n

= ^ : e n d u ,  b e a u c o u p  d e  q u e s t i o n s  i m p o r t a n t e s .  E t a n t  t r è s  s c h É m a t i q u e

l ' : n  n e  s a i t  p a s  e n c o r e  q u e l l e s  p e r c e p t i o n s  d e  b a s e  p e u v e n t  ê t r e  a c -

: = : t é e s  n i  e x a c t e m e n t  q u e l s  p r i n c i p e s  d e  c o n s t r u c t i o n s  s o n t  a d m l s s i b l e s .
F : u r  v : i r  a v e c  p l u s  d e  p r é c i s i o n  l e s  p r i n c i p e s  i n t u i t i o n i s t e s  d e

3 : ' : u r ' . e r  regardons  un  éc r i t  t a rd i f  ,  "H is to r i ca l  Background ,  p r inc lp l -es

a r :  l , e t h c d s  o f  f n t u i t i o n i s m " ,  p u b l i é  e n  1 g S 2 .

A u  c é r a r t  l e s  m a t h é m a t i - q u e s  é t a i e n t  o b s e r v a t i o n n e l l e s .  o n

s r e f f 3 l ç 3 i t  d ' o b s e r v e r  1 e s  p r o p r i é t é s  d u  t e m p s  e t  d e  1 ' e s p a c e ,

s u c ' o s é e s  i m m u a b l e s  e t  i n d é p e n d a n t e s  d u  l a n g a g e  e t  d e  1 a  p e r c e p t l o n ,

en  é r :gean t  en  ax io rnes  l -es  p rop r iÉ tôs  pe rcues  conme abso l -u r "en t  i nva -

r i a b L e s .  D e  c e s  a x i o m e s  o n  d é d u i s a i t  d ' a u t r e s  p r o p r i é t é s  e n  f a i s a n t

ces  ra . i so f t remen ts r l . . .  gu idés  pa r  l a  pe rcep t ion  ma is  en  su ivan t  e t  en

e m p l c y a n t  l i - n g u i s t i q u e m e n t  l e s  p r i n c i p e s  d e  l a  l o g i q u e  c l a s s i q u e "
( H g t : ,  o . 5 0 g l .  C e t t e  p é r i o d e  n b s e r v a t i n n n e l l e  a  d u r é  j u s q u ' a u  l g o

s i - è c 1 e ,  q u a n d  d u e  i  1 e  d é c o u v e r t e  d e s  g é o m é t r i e s  n o n - e u c ] i d i e n n e s ,

l ' é t u d e  d e  I ' e s D a c e  p e r d a i t  s a  p l a c e  à  c ô t p  d e  c e l l e  d u  t e m p s  o o u r
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d e v e n i r  u n e  m a t h é m a t i q u e  a o p l i q u é e .  L e  s u c c è s  o u e  r e n c o n t r a i t  à  c e

moment - là  1a  méthode  log ic r : - l i ngu is t i que  en  déve l -oo :  an t  des  sys tèmes

géomét r iques  non-observa t ionne ls  amena i t  à  des  ten ta t i ves  de  l i e r

é t ro i temen t  l og ique  e t  ma thémat iques  en  dehors  de  tou te  expér ience  ou

percep t ion  mathémat ique .  f l  s ' ag i t  de  sys tèmes  fo rme l - l -emen t  ax ioma-

t i s é s  d é v e l o p p é s  p a r  d e s  g e n s  c o m m e  D e d e k i n f l ,  C a n t o r ,  p e a n o ,  H i l b e r t ,

F rege ,  Russe l l  e t  Ze rme l -o .  Para1 lè l -emen t  ce r ta ins  mathémat i c iens

Qré - in tu i t i r - r ru r i s tes  (Po : ,nca ré ,  BoreL ,  Lebesque l  che rcha i -en t  à  ma in ten i r

" u n e  a t t i t u d e  o b s e r v a t i o n n e l - 1 e  m o d i f i é e "  I H S c U ,  p .  S 0 g l .  I l s

n ' a u r a i e n t  p a s  c h e r c h é  à  f o n d e r  i - n t u i t i v e m e n t  l - e  c o n t i n u ,  m a i s  f , a u -

r a i e n t  f a i t  d é p e n d r e  d e  l a  l o g i q u e  e t  d u  l a n g a g e .

c e l a  é t a n t  d ' a p r è s  E r o u w e r  1 ' é v o L u t i o n  d e s  m a t h é m a t i q u e s .  f  i n -

tu i t i n rn i sne  in te rv ien t  pour  c la r i f i e r  e t  pour  résoudre  1es  p rob lèmes

i  n h é r e n t s  a u x  m a t h é m a t i q u e s  à  c e  s t a d e  d e  l e u r  d é v e l o p p e m e n t .  L e s

m a t h é m a t i q u e s  s o n t  a l l " é e s  t r c p  l o i n  d a n s  l e u r  d é p e n d a n c e  d e  1 a  l o g i -

q u e  e t  d u  l a n g a g e ;  e l r e s  o n t  o u t r e p a s s é  l e s  l i m i t e s  d e  l ' e x p é r i e n c e

l n t u i t i v e .  D e u x  a c t e s  d e  ] a  C o n s c i e n c e  i n t u i t i a n n r s b v o n t  r e m e t t r e

I  e s  c h o s e s  e n  p l a c e .  L e  p r e m i e r  a c t e  d e  1 '  j - n t u i t i o r r r r s n r e  " s é p a r e  c o m -

: : l è t e m e n t  l e s  m a t h é m a t i q u e s  d u  l a n g a g e  m a t h é m a t i q u e ,  e t  e n  p a r t i c u l i  r

d e s  p h é n o m è n e s  d u  l a n g a g e  d é c r i t s  p a r  1 a  l o q i q u e  t h é o r i q u e ,  e t  r e c o n -

n a l t  q u e  l e s  n r a t h é m a t i q u e s  j - n t u i t i o m i s t e s  s o n t  u n e  a c t i v i t é  d e  l - ' e s -

p r i t  essen t ie l l , emen t  a l i ngu is t i -que  ayan t  son  o r ig ine  dans  1a  pe rceç . l -

t i o n  d ' u n  d é p l a c e m e n t  d u  t e r n p s ,  c ' e s t - à - d i r e ,  ] a  d é s a g r é g a t i o n  d ' u n

r n o m e n t  v é c u  e n  d e u x  c h o s e s  d i s t i n c t e s ,  l ' u n e  c é d a n t  1 a  p l a c e  à  l - ' a u t r e

m a i s  t o u t  e n  é t a n t  r e t e n u e  p a r  l a  m é m o i r e .  S i  1 ' o n  d é p o r l j l l e  c e t t e

deux - i té  de  tou te  qua l i t é .  i ]  res te ra  l a  fo rme v ide  du  subs t ra tum

commune à  tou te  deux - i t é .  C 'es t  ce  subs t ra tum commun ce t te  fo rme

v i d e ,  q u i  e s t  f  i n t u i t i o n  d e  b a s e  d e s  m a t h é m a t i q u e s ' ,  ( H e R l , l  ,  p .  S t l 9 s J .

N o u s  a v o n s  i c i  1 e s  p i e r r e s  f o n d a m e n t a l e s  d e  1 ' é d i f i c e  m a t h é m a -

t i q u e ;  o n  v o u d r a i t  t o u t  c o n s t r u i r e  a v e c  e l l e s .  D u  c o n c e p t  d e  d e u x -

i t é  n o u s  p a s s o n s  d i r e c t e m e n t  a u x  c o n c e p t s  d ' e n t i t é ,  d ' e n c o r s - u n s - f c r i s

e t  d r a i n s i - d e - s u i t e .  C e l a  n o u s  s u f f i t  p o u r  c e  q u e  B r o u w e r  a p p e l l e

" u n  d é r o u l e n n e n t  s a n s  l i m i t e " ,  c ' e s t - à - d i r e ,  I ' e n g e n d r e m e n t  p a r  r é 1 -

t é r a t i o n  d ' u n e  s é q u e n c e  d é n o m b r a b l - e m e n t  i - n f i n i e  d u  t y p e  d '  o r d r e  ô .
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L e s  n o r n b r e s  n a t u r e l s ,  t ' - a i l h r i l é t i q u e ,  n c u s  s o n t  d o n n é s  p l u s  o u  m o i n s
d l r e c t e m e n t  p a r  l - ' i n t u i t i o n .  L e s  m a t h é m a t i c i e n s  c l a s s i q u e s  p e n s e n t

e n  t e r m e s  d ' a x i o m e s  e t  d e  d é d u c t i o n s  l o g i q u e s ,  ] e s  i n t u i t i o n ; i s c æ e n
t e r m e s  d ' i n t u i t i o n ,  d ' é v i d e n c e  e t  d ' i n s p e c t i o n  i n t r o s p e c t i v e  d e s
propr ié tés  don t  son t  do tées  1es  nombres .  Pour  l es  l n tu i t i on r : i s tes  l e

P r i n c i p e  d ' i n d u c t i o n  n ' e s t  p a s  u n  a x i o m e  m a i s  u n e  p r o p r l é t é  c o n s t r u c -
t i b l e  d e s  n a t u r e l - s .  R i e n  n ' e s t  p r u s  c e r t a i n ,  i m m é d i a t  e t  c o n t r ô -
l a b l e  q u e  1 ' a r t t h * É t i q u e .  e u a n d  i l  f a u t  a 1 ] e r  a u - d e t à  d u  f i n i  n o u s
r n t r o d u i s o n s  u n e  l o i  s ' a p p u y a n t  s u r  l e  c a r a c t è r e  i n d u c t i f  d e s  n a t u -
r e 1 s ,  p o u r  e n g e n d r e r  d e s  s é q u e n c e s  i n f i n i e s .  c e t t e  1 é g a 1 i t é  n o u s

l r cgu l "g  une  ce r t i t ude  auss i  abso lue  que  dans  Ie  cas  de  cons t ruc t l ons
f i n i e s .

O n  c o n c l u t  o o n c  q u e  c e  p r e m i e r a c t e  d , i n t u i t i o n n i s n e s u f f i t  p o u r

. ,a  base  des  mathémat iques  :  "une  fo i s  en  possess ion  des  mét ' -odes
icndamenta les  de  f  i nduc t ion  e t  de  la  récu rs ion ,  nous  ne  recon t rons
3ucune  d i f f i cu l té  sé r ieuse  dans  1 'a r i t hmét ique  des  nombres  na tu re l s ,
: : : s  p l -us  d 'a i l I eu rs ,  que  dans  ce l l _e  des  en t ie rs  ou  même des  ra t i ome ls , ,' t e y t i n g ,  

r ,  p .  1 4 ) .  M a i s  l e  v é r i t a b l e  p r o b l è m e  p o s é  p a r  } e  d é v e l o p -
-enen t  h i s to r ique  des  mathémat iques ,  su r tou t  aux  lgo  e t  l go  s ièe reç ,
: ' e s t  i e  p a s s a g e  d e  " 1 a  n a t u r e  d i s c r è t e ,  q u a l i t a t i v e  e t  i n d i v i d u e l l e
:u  nombre  dans  le  doma ine  ' comb ina to r ia l '  du  dénombrement  (a r i t hmé-
: : cueJ  "  à  " Ia  na tu re  con t inue  ,  quan t i t a t i ve  e t  homogène  des  po in ts
: e  I ' e s p a c e  ( o u  d u  t e m p s )  d a n s  l e  d o m a i n e ' a n a l y t i q u e , , d e  l a  m e s u r e-3écmét r ique) "  

(F raenke l  and  Bar -H iL le l ,  FST,  p .  Z i rZ ) .

Dans  1a  thèse  de  1g0?  Brouwer ,  comme 1es  so i -d i san t  p ré - in tu i -
t - : ; n n i s t e s q u ' i l  c r i t i q u a  p l u s  t a r d ,  a c c e p t e  l _ e  c o n t i n u  c o m m e  i n t u i _
t : o n n l s t e m e n t v a l a b l e  i  " . . .  r e  c o n t i n u  e n  t a n t  q u ' u n  t o u t  n e u s  é t a i t
u c n t c  p a r  l - ' i n t u i t i o n ;  u n e  c o n s t r u c t i - o n  p o u r  l u i ,  u n e  a c t i o n  q u i

c rée ra i t  à  pa r t i r  de  f  i n tu i t i on  mathémat ique  (de  baseJ  , tous .  ses
p c i n t s  e n  t a n t  q u ' i n d i v i d u s ,  e s t  i n c o n c e v a b l e  e t  i m p o s s i b l e .  L ' i n -
tu i t i on  mathémat ique  (de  baseJ  es t  i ncapab le  de  c rée r  au t re  chose  oue
c ies  ensembres  dénombrab les  d ' i -nd iv idus .  l v la i s  e l - l e  es t  capabre ,  ap rès
avo j - r  c réé  une  éche l le  du  t ype  d ro rd re  

f ,  
de  super ; rose r  su r  ce r re -c i

un  con t inu  en  tan t  qu 'un tcu t r  eu i  u l té r ieu rement  peu t  ê t re  i nve rsement



l t r 8 .  -

c o n s i d é r é  c o m m e  u n  c o n t i n u  r n e s u r a b l e ,  e t  q u i  e s t  l a  m a t r i c e  d e s  p c i n t s

s u r  l ' é c h e I l e " ( F M ,  p .  4 5 1 .  B r o u w e r  s e m b l e  a v o i r  d é l a i s s é  a s s e z  v j t e
c e t t e  c o n c e p t i o n  " p r é - i n t u i t i o n n i s t e ' f  c a r  t r è s  v i . t e  t o u t  c o n c e p t  d e

f  i n f i n i  c o m m e  u n  t o u t  a c t u e l ,  c o m p l é t é ,  é t e n d u  o u  e x r s t e n t i e ]  e s t
n j - s  a u  b a n .  c e  g e n r e  d e  c o n c e p t i o n  e s s e n t r e l - l e  a u x  t h é o r i e s  d e

t '

can to r  es t  remp lacé  pa r  une  concep t ion  pu re , .nen t  i n tu i t i o r :n i s tede

l r i n f i n i  c o m m e  é t a n t  p o t e n t i e l ,  e n  d e v e n i r  o u  c o n s t r u c t i f .  r 1  n e  p e u r

e t r e  q u e s t i o n  d e  m a n i p u l e r r  p a r  e x e m p l e ,  1 a  t o t a l i t é  d e s  n a t u r e l s  c o r : - r  -

m e  u n e  e n t i - t é  c l o s e  s u r  p i e d  d ' é g a l i t é  a v e c  s e s  m e m b r e s  p r i s  i n d i v i d u -

e l  l e m e n t .

D o n c ,  i l  n e  p e u t  ô t r e  q u e s t i o n  d , a c c e p t e r  u n  a x i o m e  d e  c o m p l é -

t u d e ;  c e l - a  r e v i e n t  à  a b a n d o n n e r  1 ' a t t i t u d e  c o n s t r u c t i v i s t e .  l l a l s ,  1 l

n e  p e u t  ê t r e  n c n  p l u s  q u e s t i o n  d ' u n e  t h é o r i e  c o m m e  d i s o n s  c e l l e  d e  l - a

t h é o r i e  ? a m i f i é e  d e s  t y o e s  q u i  r e j e t t e  t o u t a c u a n t i f i c a t i o n  p o r t a n t

s u r  p l u s  d ' u n  s o u s - e n s e m b l e  d é n o m b r a b l - e  d e s  r é e l s  à  l a  f o i - s .  C a r " . . .

u n  s y s t è m e  t o u j o u r s  i n a c h e v é  e t  t o u j o u r s  d é n o m b r a b l e  d e  " n o m b r e s

r é e l s "  e s t  i n c a p a b l e  d e  r e m o l j r  l e s  f o n c t i a n s  r n a t h é m a t i q u e s  d u  c o n t j n u .
p o u r  l a  r a i s o n  s i m p l - e  q u I r 1  n e  p e u t  j a m a i s  a v o i r  u n e  m e s u r e  n o s i t i v e -

nen t  d l f  f  é ren te  de  zé ro , '  IHBp l , l  ,  o .  S0g  l  .  N  j_  non-cons t ruc t i ve  .  n l  t roD

c c n s t r u c t i - v e ;  c e  q u ' i 1  f a l 1 a i . t  c ' e s t  u n e  p o s s i b i l i t é  d e  q u a n t i f i c a t j - c n

p o r t a n t  s u r  t o u t e s  f e s  s é q u e n c e s  d e  n a t u r e l s  o u  s u r  t o u t e s  l e s

séquences  sa t i s fa i san t  une  ce r ta ine  cond i_ t i on .

c ' e s t  l e  s e c o n d  a c t e  d e  t ' i n t u i t l o n i s m e  q u i  n o u s  p l a c e  s u r  l a

v o l e  d ' u n e  t h é o r i e  m a t h é m a t i q u e  d e  l ' i n f i n i  q u i  e s t  j u s t e .  c , e s t  u n

a c t e  " . . , q u i  r e c o n n a î t  f a  o o s s i b i l i t é  d e  l a  g é n é r a t i o n  d ' e n t i t é s

mathémat iques  nouve l - l es  :  d 'abord  dans  la  fo rme de  séquences  p rocédan t

i . n f i n i m e n t  o . l  ,  1 . 2 ,  .  .  .  ,  d n n t  I  e s  t e r - e s  s o n t  c h o i s i s  p l u s  c u  m o i n s

l i b rement  p t r t i  1es  en t r tés  mathé ' ra t i  ques  p rÉa lab le rnsn t  acqu j  ses  de

t e l l e  s o r t e  q u e  l a  l i b e r t é  d e  c h o i x  q u i  j c u e  é v e n t u e l r e m e n t  p o u r  r e

p re rn ie r  é1Ément  o ,  pour ra i t  ê t re  su je t te  à  une  res t r i c t i on  du rabLe

à  p a r t i r  d ' u n  p " u l - t é r i e u r ,  e t  e n c o r e  à  d e s  r e s t r i c t i o n s

d u r a b l e s  p l u s  c o n t r a i g n a n t e s  o u  m ê r n e  1 ' a b o l i t i o n  à  d ' a u t r e s  n "

u f t é r i e u r s ,  t a n d i s  q u e  1 ' o n  p e u t  f a i r e  d é p e n d r e  t o u t e s  c e s  j , n t e r v e n -

t i ons  res t r i c t i ves ,  a ins i  que  les  cho ix  des  p .  eux -mêmes .  des  expe i -



r r  e n c e s f u t u r e s  p o s s i b l e s  d u  s u j e t  c r é a t e u r ;  d e u x i è m e m e n t  d a n s  l _ a

i r 1 ' r s  d ' e s p è c e s  m a t h é m a t i q u e s ,  c ' e s t - à - d i r e ,  d e s  p r o p r i é t é s  a t t r i -

buab les  aux  en t i t és  ma thémat i -ques  p réa lab lemen t  acqu i  ses ,  e t  sa t i s fa i -

s a n t  l a  c o n d i t i o n  q u e  s i  e l l e s  s ' a p p r i q u e n t  à  u n e  c e r t a i n e  e n t i t é
- a t h f m 3 f , i q u s ,  

e 1 1 e s  s ' a p p l i q u e n t  é g a l e m e n t  à  t o u t e  e n t i t é  m a t h é m a t i -

l ue  dé f in ie  comme éga1e  à  ce l ]e -c i  :  l es  re la t i ons  d 'éga l i t é  devan t

ê t re  symét r iques ,  ré f l ex i ves  e t  t rans i t i ves ;  l es  en t i t és  ma thémat i -

: u e s  p r é a l a b l e m e n t  a c q u i s e s  a u x q u e l l e s  1 a  p r o p r i é t é  s ' a p p l i q u e  s o n t

' : p e I é e s  l e s  é I é m e n t s  d e  I ' e s p è c e D ( H e n U ,  p . S l 1 ) .  C e t  a c t e  c r é e  l a

: : s s i b i l i t é  d e  c o n s t r u c t i o n  d u  c o n t i n u  i n t u i t i o r , n i s t e c o m r n e  l - ' e s n è c e

:ss  séquences  convergar tes  i n f i n ies  de  ra t i o rne ls  e rocédan t  p lus  ou
- l - n s  

l i b r e m e n t .  E t  B r o u w e r  c r o i t  t e n i r  1 à ,  a v e c  c e  q u ' a p p o r t e  I e

. :  e m i e r  a c t e ,  1 a  t o t a l i t é  d e s  b o n n e s  m a t h é m a t i q u e s .

0n  no te ra  sans  su rp r i se  que  1e  cons t ruc t i - v i sme de  Erouwer  es t

: r e n  a n c r é  d a n s  s a  p h i l o s o p h i e  i c l é a 1 i s t e .  C ' e s t  d a n s  l a  p h a s e  s o c i a l e

- ' -  déve loppernen t  de  la  Consc ience  que  na issen t  l es  ma thémat iques  en

- = r t u  d e  I ' i n t u i t i o n  p u r e  ( i . e .  t o u t e  c o n s i d é r a t i o n  q u a l i t a t i v e  o e s

: = - s a t i o n s  m i s e  à  p a r t )  d u  t e m p s  :  " L e  p h é n c r m è n e  d e  b a s e . . .  e s t  U i n -

: -  t - : rn  s imp le  du  temps ,  dans  laque l1e  la  répé t i t i on  es t  poss ib le  dans

- =  i : r m e  " c h o s e  d a n s  l e  t e m p s  e t  e n c o r e  c h o s e " . . .  ( f U ,  p .  S 3 J .  C o m m e

: - :  Kan t ,  pour  B rouwer  Ies  p ropos i . t i ons  mathémat iques  son t  des
- : : : : s i t i o n s  

a  p r i o r i  s y n t h é t i q u e s  d é r i v é e s  d e s  c o n s t r u c t i o n s  d e  1 , i n -

: - - : - r n .  f J l a i s  à  I a  d i f f é r e n c e  d e  K a n t ,  B r o u w e r  r e s t r e i n t  1 ' a  p r i o r i

: - x  : ' r t u i t i o n s  t e m p o r e l l e s  p u i s q u e ,  d , a p r è s  1 u i ,  s e u l  e s t  a  p r i l o r i

:=  : J '  es t  à  Ia  fo i s  commun à  tou tes  res : 'ma thémat iques  e t  su f f i san t

: l - . , r r  c3ns t ru i re  tou tes  ies  ma thémat iques .  0 r  i r  y  a  p lus inu rs  géomé-

: : :es ,  ma is  une  seu le  sc ience  des  nombres  qu i  peu t  se rv i r  à  tou t

: :ns t ru i re .  Donc ,  "Le  seu l  é Iémen t  a  p r io r i  en  sc ience  es t  Le  temps , ,
i  F t '  ,  i .  6 t J .

Ma is  qu i  pa r le  de  I ' i n tu i t i on  tempore l l e  pa r le  d 'une  ac t i v i t é

de  la  consc ience .  Les  ob je ts  ma thémat iques  ne  son t  dès  lo rs  pas  oes

: b j e t s  s é p a r é s  d e  l a  c o n s c i e n c e  e t  i n d é p e n d a n L s d ' e l 1 e  q u i  d o i v e n t

ê t re  découver t s .  comme 1 'a  d i t  Hey t ing ,  " ce  qu i  ca rac té r i se  l a  pensée

n a t h é m a t j - q u e  c ' e s t  q u ' e 1 I e  n r a p p o r t e  p a s  d e  v é r i t é  s u r  l e  r n o n d e  e x t é -

: j . e u r ,  m a i s  s ' o c c u p e  s e u l e m e n t  d e s  c o n s t r u c t i o n s  m e n t a l e s r  ( r ,  p .  g s ] ,



' l l r l  -

0u  encore  :  "Tou te  a f f i rma t ion  mathémat ique  peu t  ê t re  exp r imée
d a n s  I a  f o r m e  :  ' J ' a i  e f € e c t u é  1 a  c o n s t r u c t i o n  A  d a n s  m o n  e s p r i t , , r
( H e y t i n g ,  r ,  p .  1 g ) .  L e s  o b j e t s  m a t h é m a t i q u e è  s e  t r o u v e n t  d a n s  1 a
c o n s c i e n c e  e t ,  p o u r  B r o u w e r  a u  m o i n s ,  n u l l e  p a r t  a i 1 1 e u r s .  c a r  c o m m e
o n  l - ' a  v u  B r o u w e r  a d o p ù e  u n e  p h i l o s o p h i e  s o l i p s l s t e , , d e  t e l l e  s o r t e
que  1e  su je t  c réa teu r  ma thémat i c ien  se  su f f i t  à  l u i -même.

L e  s o l i p s i s m e  e s t  u n e  a t t i t u d e  p h i r o s o p h i q u e  c o h é r e n t e ,  e t  d o n c

; : o s s i b l e r q u ' a c c e p t e  q u i  v e u t .  c e p e n d a n t  i 1  f a u t  d i r e  q u e . p e u  d e  m o n d e
f ' a c c e p t e .  D ' a u t r e  p a r t ,  é t a n t  d o n n é  s o n  e x t r ê m e  i n v r a i s e m b l - a n c e ,  p o u r

n e  p a s  d i r e  p l u s ,  o n  p o u r r a i t  e s t i m e r  r e f u t é e  p a r  l , a b s u r d e  u n e  p h i -

l o s o p h i e  q u i  m è n e  j u s q u e  l à .  M a i s  c o m m e  o n  s a i t  u n e  t h é o r i e ,  q u i  e s t
p r e s q u e  t o u j c u r s  f a i t e  d e  p l u s i e u r s  p r i - n c i p e s ,  n ' e s t  p a s  f o r c é m e n t

r e f u t é e  i n  t o t o  p a r  l - ' é c h e c  d ' u n  d e  s e s  p r i n c i o e s .  L a i s s o n s  d o n c  l _ e
c ô t é  s p é c l f i q u e m e n t  s o l l p s i s t e  d e  1 a  p h i l o s o p h i e  i d é a l i s t e  d e  B r o u r , r e r

Pour  regarder  l e  cô tÉ  sub jec t i f .

L ' i d é a l i s m e  s u b  j e c t i f  d e  B r r : u w e r  v e u t  q u e  1 e  m a t h é m a t i c i _ e n

cons t ru iS  e  dans  son  esp r i t  l - es  cb je ts  ma thémat iques .  Ma is  que  dev ien t

a l -o rs  l -a  va leu r  i n te rsub jec t i ve  des  mathémat iques  qu i  semb le  tou t
d e  m ê m e  i r r é c u s a b l e  ?  s i  j e  c o n s t r u i s  d a n s  m o n  e s p r l t  u n  o b j e t

ma thémat ique  don t  j e  découv re  ce r ta ines  p rop r ié tés ,  es t - ce  oue

l r o b j e t  e t  s e s  p r o p r i é t é s  n ' a u r a i e n t  p a s  e x i s t é  a v a n t ,  e s t - c e  q u ' i l s

n r e x i s t e r a i - e n t  p l u s  q u a n d  j e  n ' y  p e n s e  p I u s ,  e s t - c e  q u e  1 ' o n  p e u t  r e s

cc rnpare r  avec  d 'au t res  ob je ts  e t  p rop r i -é tés ,  dans  mon  esp . , i _ t  dans

l r e s p r i t  d ' u n  a u t r e  r n a t h é m a t i c i e n  ?  Q u e s t i o n s  q u i  s o n t  e m b a r a s s a n t e s ,

d u  m o i n s  p o u r  c e u x  q u i  e n t e n d e n t  m a i n t e n i r  u n e  a t t i t u d e  d e  b o n  s e n s .

T o u t e  f o r m e  d e  I ' i d é a l i s m e  s u b j e c t i f  v i r e  v e r s  l _ e  s o f i p s i m e  -  l e

s u j e t  é t a n t  l i m i t é  à  s e s  p e r c e p t i o n s ,  s e s  i n t u i t i o n s ,  e u ' e s t - c e  q u i

p o u r r a i t  l u i  p r c c u r e r  u n  r n o n d e  o b j e c t i f  - , _ :  r n c j . n s  d ' u n  c o u p  d e  f c r c e .

En  fa i - t  on  vo i . t  que  ceux  qu i  p ra t i quen t  l es  ma thémat iques  in tu i t i 6n* , s -

t e s  t a i s e n t  s i m p l e m e n t  c e s  p r o b l è m e s  o u  e s s a i e n t  d ' a t t é n u e r  t a n t  b i e n
q u e  m a 1  l e s  c o n s é q u e n c e s  i n a c c e o t a [ ù e s  d e  . l ' i d é a l i s m e  s u b j e c t i f .

[ - ra r  r : xemp le ,  Hey t inçJ  ap rès  avo i r  a f f i rmÉ la  na tu re  sub  jec t i ve  oe

l - ' a c t i v i t é  m a t h é m a t i q u e  e s t  a m e n é ; i  d i r e  q u ' i 1  f a u t " . . .  r e v i s e r  q u e l -

q u e  r l e u  n o t r e  c o n c e p t  d r u n  n o m b r e  n a t u r e l " ( I ,  p .  1 5 ] .  1 1  s e m b l e

suc tgé re r  qu tune  so r te  de  pe rmanence  peu t  ê t re  assoc iée  à  nos  cons t ruc -

t - l o n s  m e n t a r e s  e n  l e s  f i x a n t ,  d i s o n s ,  s u r  p a p i - e r  ( i o i a J .  A c c e p t e r a

qu : , ,  peu t  ce t te  so lu t i on  b r : î t euse .



L e s  é c r i t s  d e  l - l e y t i n g  i - l l u s t r e n t  b i e n  u n  a u t r e  p r o b l è m e  d é r i v a n t

c e  f  i d é a l i s m e  s u b j e c t i f  d e  l a  p h i l r : s o p h j e  d e  B r r : u w e r .  D a n s  c e  g e n r e

: l e  l h i l o s o p h i e  o n  e s t  a c c u l - É  à  s ' a p o u y e r  s u r  " l ' é v i d e n c e "  p o u r  j u g e r

: e  f a  v a l e u r  d ' u n e  p r o p o s i t i o n  m a t h é m a t i q u e .  f r r  l _ , é v i d e n c e  e s t  u n

c r i t è r e  n o t o i r e m e n t  v a r i a b l e  d ' u n e  p e r s o n n e  à  1 ' a u t r e  e n  p l u s  d ' ê t r e

s : u v e n t  t r a Î t r e .  H e y t i n g  d i t  q u ' u n e  c o n s c i - e n c e  s c i e n t i f i q u e  t r a n q u i l - -

-e  su f f i t  pou r  accep te r  une  p ropos i t i on .  l , r l a i s  ce  qu i  es t  év iden t  pour
- : i  ne  1 'es t  peu t -ê t re  pas  pour  vous  e t  v i ce  ve rsa .  F rege  cc rns idé ra i t

- - - l t n te  év iden t  1 'ax iome na i f  de  compréhens ion  avan t  que  1 'on  démonr re

- ' e x i - s t e n c e  d t u n e  c o n t r a d i c t i o n  d é c o u l a n t  d e  s e s  a x i o m e s .  D ' a u t r e

: a r t  o n  c o n s t a t e  q u e  l e s  i n t u i t l o r r i s t e s d i f f è r e n t  d ' a v i s  s u r  d e s

= ' - . : j e t s  pour tan t  subs tan t ie l s .  Les  uns  accep ten t  des  cons t ruc t i ons

: - :  e m p l o i e n t  l a  n é g a t i o n  l e s  a u t r e s  p a s ,  1 e s  u n s  a c c e p t e n t  l e

: - - ' é : r è m e  d e  1 ' é v e n t a i l  l e s  a u t r e s  p a s .  B r o u w e r  l u i - m ê m e ,  c o m m e  l . ' c n

?  ! ' u ,  a v a i t  à  u n  m o m e n t  d o n n é  a c c e p t é  I ' i d é e  d u  c o n t i n u  c o m m e  i n t u i -

: t \ / e r n e n t  v a l a b l e  p o u r  1 a  r e j e t e r  p a r  1 a  s u i t e .  5 a  c o n s c i e n c e  s c i e n t i -
- - . u e  n ' é t a i t - e l l e  p a s  t r a n q u r l l e  ?  H e y t i n g  a  é t é  a m e n é  à  d i s t i n g u e r
- . s ' n o i n s  

d e  s e p t  d e g r é s  d i f f é r e n t s  d ' é v i d e n c e  [ 8 ,  p .  3 1 6 J . ' y  a u r a i t -

-  : l nc  des  consc iences  sc i -en t i f i ques  p lus  ou  mo ins  t ranqu j . l Les  ?

=^ : ' es temen t  pour  ceux  qu i  veu len t  d i scu te r ,  su r  des  bases  indépen-

: : - : e s  d e s  p a r t i c u l a r i t é s  d e s  i n d i v i d u s ,  d e  1 a  v a l e u r  d e s  p r o p o s i t i o n s
- ' : - é r a t i q u e s  

l e  r e c o u r s  à  1 a  s e u l e  " é v i d e n c e ' r  s u b j e c t i v e  e s t  e x c l u .

ce  n 'es t  pas  une  pu re  co inc idence  que  ces  ob jec t i ons  au  sub jec -

: - . : s re  de  1a  ph j . l osoph le  i n tu i t i c rn i s te6gBrouwer  semb len t  ê t re  rep r i ses
' : : - i e u r s .  

E l l e s  o n t  é t É  a p p l i q u é e s  r i  u n e  a u t r e  f o r m e  d e  s u b j e c t i v i s -
- : : ; c u c t i f r  à  s a v o i r ,  l e  p o s i t i v i s m e .  C e 1 l e - l à  f a i s a i t  a p p e l  à  1 ' é v i -

:€â te  ce r t i t ude  de  nos  sensa t ions  auss i .  Comme remarque  Hey t ing  :

"3es  sensa t ions  (ce l1es  de  Bn :uwer l  co r responden t  aux  'P rn tokoL-

.  = : t 3 " t  d e s  n o s i t i v i s t e s . . .  C o m m e  l e s  p o s i t i v i s t e s ,  E r o u w e r  a c c e p t e

: -Fae  p r inc ipe  méthodo log ique  la  nécess i té  de  pa r t i r  de  ce  qu i  es t

i : : ec temen t  observé  e t  imméd ia tement  c la i r ,  e t  i l -  t race  l -a  f ron t iè re

1 e  c e  m a t é r i e 1  d e  b a s e  a u  m ê m e ' e n d r o i t  o u ' e u x " ( B ,  p .  3 1 2 ) .  R i e n

a ' é t - n n a n t  a l o r s  d e  v o i r ,  p a r  e x e m p l e ,  H e y t i n g  d é ç l i g r e r  c o m m e  d e  t a
' : : t a p h y s i . q u e ,  e n t e n d e z  m y s t i f i c a t i o n ,  t o u t  a p , r e l  à  u n e  r é a I i t é  o b j e c -

i i v e  e n  d e h o r s  d e s  c o n s t r u c t i o n s  m e n t a l e s  d u  s u j e t  ( I ,  p .  f - I z ) .

R i e n  d ' é t o n n a n t  n o n  p l u s  d e  v o i r  O u m m e t t ,  t o u t  c o m m e  L o c k e  e t  H u m e ,

remp lacer  s ign i f i ca t i on  e t  ré fé rence  pa r  Ia  man iè re  que  nous  âVo t - l s
a : : r i s e  e t  q u e  n o u s  c o m p r e n o n s ,  o u  d e  l e  v o i r  s , é t o n n e r  q u e  l r o n
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pu isse  supposer  que  no t re  savo i r  t ranscende  ce  que  no  s  avons  pu  c :n -

c r è t e m e n t  o b s e r v e r ,  a p p r e n d r e  ( e t ,  F p .  l - F l .

V o u l a n t  l a  c e r t i t u d e  a b s o l u e  l e s  p o s i t i v i s t e s  e r é d u i s a i e n t  t o u t

a u x  o b s e r v a t i o n s  p e r c e p t u e l l e s .  P o u r  l a  m ê r n e  r a j . s o n ,  1 e s  i n t u i t i o n n i s -

tes  rédu isen t  tou t  aux  cons t ruc t i ons  men ta les  à  pa r t i r  des  sensa t i cns

i n t r o s p e c t i v e s  t e m p o r e l l e s .  L e  p o s i t i v i s m e  a m è n e  1 a  r é j e c t i o n  d e

grands  pans  de  la  phys ique ;  f  i n tu i t i on , ' r i s r reabr :u t i t  à  l a  ré jec t i on

d e  p a r t i e s  i m p o r t a n t e s  d e s  m a t h é m a t i g u e s .  D u  r e s t e ,  L a  c e r t i t u o e  a o -

s o l - u e ,  p e u t - o n  I ' a v o i r ,  o ù  n ' e s t - e l I e  p a s  p l u t ô t  c h i m é r i q u e  ?  L ' e x -

pé r ience  h i s to r ique  du  déveJ -oppement  de  l -a  pensée  sc ien t i f i que  semb le

i n d i q u e r  q u e  n o u s  n e  d i s p o s o n s  q u e  d e  c e r t i t u d e s  r e r a t i v e s .  u n e  é p i s -

t é m o l o g  r , e  c o n s é q u e n t e ,  r i c h e  d e  l - ' a p 1 ; o r t  d e s  p h i l o s o p h e s  a n t é r i e u r e s ,

a r r i v e  à  l a  m ê m e  c o n c l u s i o n .  r r  e s t  d è s  l o r s  d i f f i c i l e  d e  v o i r  c o m -

m e n t  o n  p e u t  s r a c c o m q s ç l e r  d a n s  u n  c a s  c o m m e  d a n s  L ' a u t r e  d ' u n e  o h i l o _

s o p h i e  q u i  n o u s  f a i t  d é l a i s s e r  d e s  p a r t i e s  c o n s i d é r a b l e s  d e  I ' a c q u i s

s c i e n t i f i q u e  c o l l e c t i f  d e  1 ' h o m m e .  L e  " r e t o u r "  s o l i p s i - s t i o u e  a u  S o i

q u e  n o u s  p r o p o s e  B r o u w e r  s e r a i t  u n  m o y e n ,  m a i s  y  e n  a - t - i l  d ' a u t r e s  ?

I l  y  a  q u e l q u e  c h o s e  d e  d e m e s u r é  d a n s  f  i d é e  q u ' u n  j u g e m e n t

p e r s o n n e l  d ' u n  m a t h é m a t i c i e n  g é n i a l ,  o u  m ê m e  d ' u n  c o u r a n t  v i g o u r e u x

e t  f e r t i l e  d e  p e n s é e  m a t h é m a t i q u e ,  p u i s s e  d é c i d e r  d e  l - a  f a i l l i t e ,  e n

r a i s o n  d e  s a  " c o n s È i e n c e  s c i e n t i f i q u e  t r a n q u i l l e " ,  d e s  t h é o r i e s

p r o d u i t e s  e t  a c c e p t é e s  c o l l e c t i v e m e n t  d a n s  1 e  t e m p s  e t  l - ' e s p a c e .

c e l a  f r a p 3 e  d ' a u t a n t  p l u s  q u e  L a  p h i l o s o p h i e  i n t u i t i o n n i s t e t e n d  à

p l a c e r  l e s  m a t h é m a t i q u e s  i n t u i t l o r . r l s t e s  a u - d e l à  d e  t o u t e  c r i t i q u e .

c r e s t  u n  c o r o l l a i r e  d e  c e t  i d é a l i s r n e  s u b j e c t i f  q u e  L e s  m a t h é m a t i q u e s

s o n t  i n d é p e n d a n t e s  d u  l a n g a g e  e t  d e  1 a  l o g i q u e  c o d i f i é e .  c e t t e  i d é e

des  mathémat iques  comme fondement  au to - fondé  de  tou te  pensée  es t

une  thèse  dominan te  dans  les  éc r i - t s  de  Brouwer  des  p remie rs  aux

d e r n i e r s .  L e  l a n g a g e  e t  l a  l o g i q u e  ( c o d i f i é e )  n e  s o n t  q u e  C e s  o s s i -

f i c a t i o n s  p l u s  o u  m o i n s  u t i l e s  d e  l a  v i e  l - i b r Ê ç _ s p o n t a n é e  e t  f o i -

s o n n a n t e  d e  l a  C o n s c i e n c e .  I l s  p e u v e n t  n o u s  s e r v i - r  m a i s  i l  n e  f a u t

j a m a i s  p e r d r e  d e  v u e  I e  f o n d  d e s  c h o s e s  :  " . . .  l e s  c o n s t r u c t i o n s

a l i n g u i s t i o u e s o u i  d é r i v e n t  d e  I '  a u t r : - r j é r o u l e m e n t  I s e l f - u n f o l d i n q l
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i e  1 ' r n t u i t l o n  d e  b a s e ,  s o n t  e x a c t e s  e t  v r a i e s ,  e n  v e r t u  d e  l - e u r
: r é s e n c e  m ê m e  d a n s  I a  m é m o i r e ,  m a i s  1 a  f a c u l t é  h u m a i n e  d e  m é m o i r e
o u i  d o i t  p a s s e r  e n  r e v u e  c e s  c c n s t r u c t i c n s ,  e s t  p a r  s a  n a t u r e  f i m i t é e
e t  susce l r t i b le  de  fa i re  e r reu r ,  mê ,ne  euanc j  e l1e  sn ] - l i c i t e  l -e  supc r r t
d e s  s i g n e s  l i n g u i s t i q u e s .  D o n c r  p o u r  u n  e s p r i t  h u m a i n  é o u i c é  d , u n e
- é m o i r e  i l l i m i t é e ,  l e s  m a t h é m a t i q u e s  p u r e s ,  o r a t i q u é e s  c j a n s  1 a  s o l i -
t u d e  e t  s a n s  1 ' e m p l o i  d e s  s i g n e s  l i n g u i s t i q u e s ,  s e r a i e n t  e x a c t e s .
^ ra i s  f  ' exac t i t ude  

se ra i - t  pe rc lue  dans  la  commun ica t ion  rna thémat ique
e n t r e  l e s  ê t r e s  h u m a i n s  a v e c  u n e  m é m o i r e  i l l i m i t é e ,  c a r  i L s  n , a u r a i e n . i .
j ' a u t r e s  m o y e n s  d ' e n t e n d e m e n t  q u e  1 e  l a n g a g e  " ( v K L .  p . 4 4 3 1 .  L a
l :q ique  n 'é tan t  que  la  cod i f i ca t i on  des  s t ruc tu res  appara issan t  dans
: e  l a n g a g e ,  o n  p e u t  s ' a t t e n d r e  à  c e  o u ' e l l - e  n o u s  i n d u i s e  a u s s i  e n
e r r e u r .  c t e s t ,  e n  e f f e t ,  1 t a v i s  r l e  E r o u w e r ,  d u  m o i n s  p o u r  u n  p r i n c - i p e
- : e i q u e ,  à  s a v o i r ,  l e  t i e r s - e x c L u .  L a n g a g e  e t  l o g i q u e  ( c c d i f i é e J  s l n t
e n  r a i s o n  d e  l e u r  n a t u r e ,  v i c i é s ;  i 1 s  p e u v e n t  ê t r e  u t i l e s  p o u r  u n
serb lan t  de  commun ica t ion r  mâ is  i l s  ne  oeuven t  j ama is  su f f i re  à  p ré ,
: € r v e r  t o t a l e m e n t  i n t a c t e  r a  r i c h e s s e  e t  1 ' e x a c t i t u d e  d e  l a  p e n s É e
= : l ' i t a i r e  e t  e n c o r e  m o i n s  d e  1 ' É p u i s e r  ?  O u i  p r : u r a i t ,  a 1  o r s ,  c r j . t i  o u e r
-es  cnns t ruc t i ons  l i b res  ou i  en  f i n  de  compte  ne  concernen t  que  mo i  ?
: : t  1950  8 r r :uwer  se  résuma i t  comme su j . t  : , , . . .  pa r  su r i t e  de  l , : f f ranch is -
: 3 î e n t  t o t a l  d u  l e s t  d e s  o b j e t s ,  r l a n t  j r : r u i s s e n t  l e s  m a t h é m a t i q u e s . . .

-eu rs  p lus  beaux  déve loppements  n 'au ron t  p robab lement  j ama is .aucun

la r ; - ' c r t  avec  Les  ques t ions  techn lques ,  Économiques  ou  po l i t i ques , '

JF ,  p .  5o3) .  su r  base  de  que1 le  réa l i t é  pc ru r ra i - t -on  c r i t i sue r  des
: : n s t r u c t i o n s  s i  s p i r i t u e l  l e s  ?

?-.cl:eio":

I ' Jous . ' avons  vu  que  de i ru i s  sa  p remiè re  fo rmu la t i on  1a  oh i l osonh ie
-  n tu i t i onn is tede  Brouwer  se  compose  r j e  t ro i s  é1Éments  essen t ieLs  :
- - ' :  

r i éa l i sne  sub jec t i f  du  t ype  so l i ps i s t i que ,  l e  rÉduc t i c .nn isne  nos i t i _
' - "  s t i que ,  e t  l e  cons t ruc t i v i sme.  Dummet t  a f f i r rne  que  c ,es t  l e  seu ]
s ) ' s tème encore  in tac t  c le  1 'épnoue  hé rn ïque  des  chercheurs  de  fonde-
-en ts  des  r i a thÉmat iques .  Man i fes tement  c 'es t  i nexac t .  gue  res te - t - i r_
: l - : r s  d u  s y s t è m e  d e  d é p a r t  ?  p o u r  H e y t i n g ,  " s e u l e  1 ' a t t i t u d e  s o r i o s i s -
t - :  oue '  . .  es t  j  nessen t ie l l e  o r :u r  sa  (B rouwer ' )  f onda t ion  des  mathémat iques ' ,



] 1 4 .  -

[ e ,  p .  s r z l .  H e y t i n g  a m p u t e ,  d o n c ,  t r è s  m o d 6 r é m e n t  ] - e  s y s t è n n e  e n
9ardan t  non  seu lement  l -e  réduc t ionn isne  rna is  éga lement  f  i - déa l i sme
s u b j e c t i f .  1 1  e s t  v r a i  q u e  c e  d e r n i e r  e s t  o r g a n i q u e m e n t  l i é  a u
r é d u c t i n n : l s n Ç  e t  q u e  d a n s  r - a  m e s u r e  o ù  1 , o n  e s t i m e  p r i n r o r d i a l e  r - a
l l o s s e s s i o n  d e  1 a  c e r t i t u d e  a b s o r u e ,  1 , o n  e s t  p o u s s é  à  r é d u i r e  L e  s a -
vo i r  au  con tenu  imméd ia t  e t  non- ré fLéch i  de  1a  i l onsc ience .  Cependan t
en  ra i son  du  ca rac tè re  rad ica t  de  ce t te  concep t ion  qu i  amène  au
re je t  des  pa r t i es  généra lemen t  reconnues  comme va lab les  Cu  savo i r
c o l l e c t i f  h u m a i n ,  e t  é t a n t  d o n n é  q u e  l a  c e r t i t u d e  a b s o l u e  p a r a î t
ê t r e  p a r f a i t e m e n t  c h i m é r i q u e ,  i 1  e s t  d i f f i c i r e  d e  v o i r  c o m m e n t  c n
p e u t  r e t e n i r  I ' i d é a l i s m e  s u b j e c t i f  e t  l e  r é d u c t i r : n n i s m e . L e s  d l f f i -
cu l tés  que  sou lève  ce t te  so r te  de  ph i l -osoph ie  son t  t rès  nombreu . .es
e t  l - ' o n  n e  v o i t  p a s  c o m m e n t  1 e s  r é s o u d r e  e n  d e h o r s  d e  l e u r  é v a c u a _
t l o n  t o t a l e ,  c ' e s t - à - d i r e ,  l e  s o l - i - p s i s r n e . 0 n  c o n s t a t e  q u e  c e t t e  p h i l c -
s c P h i e  n ' a  q u e  p e u  d r a d h é r e n t s .

Pour tan t  1es  t ravaux  j -n tu i t i ann ls tes  l ancés  pa r  B rouwer  ccn t i -
n u e n t  b o n  t r a l n  e t  s u s c i t e n t  u n  i n t é r ê t  m a t h é m a t i - q u e  e t  l o g i q u e  r é e 1 .
A  q u o i  c e l a  p e u t - i 1  t e n i r  s i  c e  n ' e s t  à  I ' i n t é r ê t  p h i l c r s c p h i q u e  e t
m a t h é m a t i q u e  d u  c o n s t r u c t i v i s m e  ?  r l  m e  s e m b l e  c l a i r  q u e  m ê m e  p o u r
H e y t i n g  e t  d ' a u t r e s  i n t u l t i : r r n l s t æ  c ' e s t  l à  l - ' e s s e n t i e l _ .  p o u r  H e y t i n g l
l e s  m a t h é m a t i q u e s  s o n t  d e s  c o n s t r u c t i o n s  m e n t a l - e s .  T r o e l s t r a  p e n s e
d e  m ê m e  :  r ' L ' o b j e t  d e  I ' i n t u l t i o n n i s ù e o o u r r a i t  ê t r e  d é c r i t  e n  p r e m i e r
l i e u  c o m m e  ' l a  p e n s é e  m a t h é m a t i q u e  c o n s t r u c t i v e '  "  ( p I ,  o . 2 )  ( c , e s t
m o i  q u i  s o u l i g n e ' ) .  M e n t a l  d ' a c c o r d ,  m a i s  c e  q u l  c o m p t e  a v a n t  t o u ç
c ' e s t  q u e  } e s  o b j e t s  m a t h é m a t i q u e s  s o i e n t  c o n s t r u l t s  e t  n o n  p a s  s i m -
p l e m e n t  i m p o s é s  p a r  1 a  r i g u e u r  d e s  l o i s  l o g i q u e s .  1 1  n , y  a  a u c u n e
n é c e s s i t é  l o g i q u e ,  d u  r e s t e ,  à  c e  q u ' u n e  c o n s t r u c t i o n  s o i t  m e n t a l - e .

K r e i s e l  s e m b l e  a d o p t e r  u n e  t e l - l e  a t t i t u d e ,  c a r  i 1  d i s t l n g u e  d e u x
a s p e c t s  d e  f  i n t u i t i o n i s m e  d e  B r o u , , e r  { e t  d e  H e y t i n g ) ;  u n  a s p e c t
n é g a t l f  q u i  r e j e t t e  1 e  r é a l i s m e  c o n c e p t u e l  I t t r é o r i e  c l a s s i q u e  d e s
e n s e m b l e s J  e t  u n  a s p e c t  p o s i t i f  q u i  m e t  e n  v a l - e u r  l e s  n o t i r : n s  d e
c o n s t r u c t i - o n  e t  d e  p r e u v e  c o n s t r u c t i v e  f  K r e i s e ' r  ,  F r L .  p .  l g g l .  s e
b a s a n t s u r  c e t t e  d i s t i n c t i o n  K r e i s e l -  s ' e s t  a p p l i q u é  È ,  d é v e l - o p p e r  u n e

" t h é o r i e  a b s t r a i t e  d e  c i n s t r u c t i o n "  q u i  o o u r r a j - t  s e r v i r  d , i n t e r r : r é -
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: 1 t i o n  a u x  s y s t è m e s  i n t u i t i o n n : s t e s . [ . ] u  r e s t e ,  c o m , l e  1 e  r e m a r q u e

- lu , ' rme t t ,  K re i se l  re je t te  i ' aspec t  néga t i f  de  f  i n tu i t i . onn is repour  ne

. ' a r d e r  r l t e  \ ' ' . i . , " ,  i '  o s i t i f .  c ' e s t  p l a c e r  I ' i n t É r ê t  p r i n c i c a l  a u  n i -

veau  du  cons t ruc t i v i sne  sans  re je te r  1es  "mathémat i -ques  c lass iques" .

D u m n e t t  n e  l - ' a c c e p t e  p a s :  " . . .  m a i s  i l  r e s t e  q u e ,  s i  1 e s  n r a t h é -
-e t i ques  

c lass iques  son t  i n te l l i g ib les  ,  a1ors ,  b ien  que  les  mathémat i

:ues  in tu i t i  onn j . s t s  so j -en t  peu t -ê t re  i n te l r i g ib les  auss i ,  e1 les  pe r -

: e n t  l a r g e r n e n t  l e u r  i n t é r ê t "  ( D u m m e t t ,  E f ,  p ,  3 6 1 ) .  p o u r  1 e

su je f ,  c réa teu r  so l i ps i - s te  peu t -ê t re ,  me is  pour  1e  res te  du
- : n c e  

c e  n ' e s t  s i m p l e r n e n t  p a s  v r a i .  1 1  n e  f a u t  ê t r e  n i  s o l i p s i s t e  n i
-  - - s i t i v i s te  sub jec t i f  pou r  vo j - r  un  g rand  in té râ t  à  dé te rm ine r  ce  qu i
'=u t  

ê t re  e f fec t i vement  ccns t ru i t  en  mathémat iques  e t  éven tue l l emen t

: 3  q u i  n e  l e  p e u t  p a s , M ê m e  s i  l - ' o n  e s t  d é t e r m i n é  à  r e j e t e r  t o u t  c e

: ! :  n e  p e u t  ê t r e  c o n s t r u i t  c e l _ a  r e s t e  v r a i .  E t  p u i s  q u ' e s t - c e  q u e

:= -a  veu t  d i re  cons t ru i re  ?  rL  fau t  vo i r  avec  quo i  e t  avec  que l l es
- : ; n c d e s  

o n  c o n s t r u i t .  0 n  p e u t  r e g a r d e r  l . ' a x i c m a t i q u e  d e  Z e r m e L o -
r : a e n k e l -  c o m m e  u n e  c o n s t r u c t i o n  à  p a r t i r  d e  I ' e n s e m b l e  v i d e  e t  ] ' e n s e m -

: - :  c é n o m b r a b l e r n e n t  i n f i n i -  à  1 ' a i d e  d e  c e r t a i n e s  o p é r a t i o n s .  o n  p e u t

- ' : - - - - e r  a u s s i  q u e  l e  p r i n c i p e  d ' i n d u c t i o n  e s t  d o u t e u x  e t  n ' a c c e p t e r
- - =  c e s  n o m b r e s  f i n i s .  L e  c o n s t r u c t i v i s m e  e s t ,  e n  f a i t ,  c o m m e  u n e

: : :e  aa rnme spec t ra fe  de  poss ib i l : - t és  g raduées  se l -on  Ie  po in t  de  dé -

= : :  e t  l es  moyens  que  I ' on  se  donne ,  Ne  pour ra i - t -on  vo i r  i c i  un  e f -
- -  : :  ce  d fgager  1e  m in imurn  nécessa l re  pour  te t l e  ou  te l l e  théor i .e

-  - : r t i e  d ' u n e  t h é o r i - e  m a t h é m a t i . q u e  s a n s  p r é j u g e r  d e  I a  v a l e u r  o e  c e

. .  des  d i f f é rences  pa rm i  tes  i n tu i t i on i s tes  e t  ceux  qu i  son t  n roches
' = - x .  

\ ' e s t - i l -  n a s  m i e u x  d ' y  v o i r  s i r n p l e m e n t  d i f f é r e n t . e s n n s s i b i l i t é s

-  =  :nns t ruc t i ons  que  de  vou l - c i r  l ég i fé re r  e t  d i sce rne r  des  b reve ts

- :  : : : : res  e t  de  mauva i_ses  rna th r ima t ioues  ?

I 1  m e  s e m b l e  q u e  1 a  p h i l o s c p h j - e  i _ n t u j - t i o n n i s t e d e  B r n u w e r  n ' e s t

'  . ; a  j : s n e  s u Q  j e c t i f  e t  l e  r é d u c t i o n n i s m e ,  s i - r n t  s u  j e t s ,  e n  o r c r r e
' : : - ' s s a n t ,  

à  u n  g r a n d  n n m b r e  d ' r b j e c t i o n s  o u i  r e n d  r n a L a i s é  l e u r
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r é t e n t i o n .  T o u t e  p e r s o n n e  q u i -  a c c e p t e  u n e  o h i l o s o p h i e  r é a l i s t e  d e s

ne thémat iques  ne  pour ra i t  l es  accep te r .  Pa r  con t re .  t ou te  oe rsonne

r ' rême ee l1e  qu i  adhère  à  une  ph i l osoph ie  réa l i s te ,  peu t  reconna î t re

] ' i n t é r ê t  d u  c o n s t r u c t i v i s n r e  s o u s  u n e  f c r m e  o u  1 ' a u t r e .  B r o u w e r

é ta i t  i ncon tes tab lemen t  un  g rand  mathémat j - c ien  e t  l og i c ien .  Ses  t ra -

vaux  mathémat iques  e t  l og iques  on t  eu  un  g rand  écho  e t  i l s  re  mér i -

t e n t .  S a  p e n s é e  p h i l o s o p h i q u e  e s t  m a r q u é e  p a r  l a  f r a n c h i s e ,  1 a  v i -

g u e u r  e t  I a  s i n c é r i t é .  L ' a c c e n t  q u ' i I  a  m i s  s u r  I ' i n t u i t i c n  c r é a t i v e

en  oppos i t i on  à  un  fn rma l i sme à  ou t rance  e t  su r  l e  ca rac tè re  évo ]u -

t l f des  rna thémat iques  e t  de  la  l -og ique  son t  sans  aucun  oou .e  sa lu ta i -

res .  Ma is  son  j -ns i s tance  su r  1e  sub jec t l v i sme e t  l e  cons t ruc t i v i sme

à  ou t rance  ne  1e  son t  pas .  On  oeu t  comprenr l re , )u tun  ce r ta in  tempéra -

nen t  psycho log ique  po r té  ve rs  1e  sub jec t i v i sme so i t  p rop ice  à  une  ph i -

l o s o p h i e  c o n s t r u c t i v i s t e r  m a i s  o n  n e  p e u t  a d m e t t r e  q u e  l e s  d e u x  s o i e n t

ind isso lub lemen t  l - i ées  de  te l , l - e  façon  que  reconna î t re  une  va leu r  au

deux ième nÉcess i te  l a  reconna issance  du  p remie r .  r r  es t  tou jou rs  na -

v ran t  de  vo i r  une  in tu i t i on  p ro fonde  r ro r tan t  su r  une  réa l1 té  que lc r :noue ,

1es  mathémat iques  pa r  exemp le ,  qu i  pe rmet  d 'éc la i r c i r  ce t te  rÉa l i t é

s ' é r i g e r  e n  u n  m u r  i n t r a n s i g e a n t  q u i  v e u t  i n t e r d i r e  t o u t  p a s s a g e .  L e s

p h i l o s o p h i e s  r i v a l e s  d e c e l l - e  d e  B r o u w e r  s o n t  a u s s i  i n t a c t e s  q u ' e l 1 , e ;

ou  p lu tô t  I a  s ienne  es t  auss i  peu  in tac te  que  ce l l es -1à .  Les  re tonnbéee i

c h i l o s o p h i q u e s  e t  m a t h é m a t i q u e s  d e  t o u t e s  s u b s i s t e n t ,  b i e n  q u e  l i b é -

r é e s ,  d u  m o i n s  o n  p e u t  1 ' e s p é r e r ,  d e s  l i m i t e s  é t r o i t e s  d e  l - e u r  p r e m i È -

r e  d é f i n i t i o n .  E n  c e  q u i  c o n c e r n e  L ' i n t u i t i o n n i s m e r c e  q u i  s e m b l e  v i -

goureux  e t  i -mpor tan t  auJourd 'hu i  ce  son t  des  mathémat iques  cons t ruc -

t i ves  e t  l es  sys tèmes  fo rme ls  assoc iés  p lu tô t  que  le  so l i ps i - sme,

f  i d é a l i s m e  s u b j e c t i f  o u  1 e  r é d u c t i o n n i s m e  p o s i t i v i s t e .

Bé fé rences

Dans  le  tex te  chaque  ré fé rence  es t  fa i te  en  donnan t  l e  nom

d e  I ' a u t e u r  s u i v i  d u  s i g l e  p o u r  1 ' é c r i t  s a u f  p o u r  l e s  é c r i t s  o e

B r o u w e r  e t  l e s  c a s  c l a i r s  o ù  I e  n o m  n ' e s t  p a s  d o n n é .
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